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1. i.Estudar a continuidade e derivabilidade da funcién f(x)= TTRE

ii.Estudar se é posibel estender o dominio da funcién de xeito que sexa derivabel en R .

i.Ao ser un cociente de duas funciéns polinémicas, e polo tanto continuas e derivabeis en R,
a funcién f é tamén continua e derivabel no seu dominio, que é IR—{—2] .

En x=—2 temos: lim f(x) = LO_8
X>-2

Este limite € © se 4k—8#0 < k#2, caso no que a funcion f presentaria unha
discontinuidade de salto infinito, e polo tanto non evitabel.

0
€ indeterminado do tipo 0 e

_ _ . 2x%2-8
No caso de que 4k—8=0 < k=2, o limite Ilim
x+-2 X+2

pode-se resolver simplificando a fraccién alxébrica:

2 __ 2 __ —
fim 268 _ g 20¢4) _ L 2(x=2)(x+2) _ Lo o o) = g
X>—2 X+2 X>—-2 X+2 X>—-2 X+2 X>—-2

ii.A estension da continuidade e derivabilidade da funcidn require que a discontinuidade sexa

—8 . Para estender

2
de tipo evitabel, asi que ten que ser k=2 , e a funcién sera f(x):Z;((

+2
f a R, abonda con definir f(—2):=—8 e daquela f convirte-se nunha funcién continua
en R.
., 28 se x#—2
A funcion estendida é f(X): X+2 , que tamén se pode expresar de xeito

-8 se x=-2
mais sintético f(x)=2x—4, que é por suposto continua e derivabel en R .



' 2 | 2. Calcular os limites:

—Vx+6

2
D ¢
i. im

i. im

x+3 X—3 x»0 X+1—e




' 1 | |3, i.Enunciado e interpretacion xeométrica do Teorema do Valor Méio do Calculo Diferencial.

ii.Calcular a taxa de variacién méia da funcion g(x)=x3+5x no intervalo [—2,3] .

"1 | | iii.Estudar se existe algun ponto no que a derivada da funcién coincida coa taxa de variacion
méia do apartado anterior e, en caso afirmativo, obter a ecuacién da recta tanxente a curva
nese ponto.




1.5 4. Determinar unha funcién polinémica de grau 3 que tefia un maximo relativo en P(0,4) e un
ponto de inflexion en Q(1,2) .




5. Realizar o estudo completo e a representacion grafica da funciéon f(x)=

x2—4

Dominio, continuidade e derivabilidade

Por ser cociente de dous polindmios, € unha funciéon continua e derivabel en todo o seu
dominio: Dom f=R—{—2,2} . Ademais é unha funcién non peridédica, por non ser
—X X

trigonométrica, e presenta unha simetria impar: f(—x)= ey ey, =—f(x)

X

lim e 4::—w
En x=-2 temos: Iim —; = o : e os limites laterais son: {*” 2
x>-2 X —4 . X _
lim — = +o0
x»-2" X —4
: X
Mnxz 4::—w
En x=2 temos: lim—; - o ; e os limites laterais son: {**? X
x»2 X Iim . = 4
x»2" X -4

Asi, f ten duas discontinuidades de salto infinito en x=—2 e x=2, polo que presenta
ademais duas asintotas verticais.

Cortes cos eixos e signo

Eixo OX : f(x)=0 < x=0, asi que a funcién corta ao eixo OX no ponto O(0,0), que é
tamén o ponto de corte co eixo OY .

O signo vira determinado polas discontinuidades e polos pontos de corte co eixo OX :

“En (—©0,—2): f(-3)<0 = f(x)<0 V x €(~w,—2)
“En (=2,0): f(=1)>0 = f(x)>0 V x €(-2,0)

-En (0,2): f(1)<0 = f(x)<0 V¥ x€(0,2)

“En (2,0): f(3)>0 = f(x)>0 V x € (2,
Asintotas

Asintotas horizontais: lim f (x)=lim

X >0 X > X2_4

=0, logo existe unha asintota horizontal y=0 en

X=>+o0 .
Asintotas verticais: xa estan localizadas.

Asintotas oblicuas: non existen debido a que existe asintota horizontal tanto en x->+o como
en xX=>—oo.






2 | |6. Obter os pontos da grafica de xy=4 que tefian a distancia minima do ponto O(0,0) .




