| 5 .

M CONSELLERIA DE EDUCACION daformacion a distancia
E ORDENACION UNIVERSITARLA FOMDO SOCIL PR T G = srte me
IES San Clemente Eiceen wwwiessanclemente net

XUNTA DE GALICIA Flajaforma educatiya

Primitiva dunha funcién
A funcién F(x) é unha primitiva de f(x) e escribese F(x) = jf(x) dx se a derivada de F(x) é f(x):

F(x) = [10)dx = F'(x) = f(x)

Propiedades do célculo de primitivas
* A primitiva dunha suma é a suma das primitivas: j[f (X)+ g(X)]dX:j f (x)dx+fg(x)dx
* A primitiva dunha funcion multiplicada por unha constante € igual & constante pola
primitiva da funcion: [ af(x)dx = a L] f(x)dx

* A primitiva dunha funcion € Unica salvo a suma dunha constante:
F(x) e G(x) primitivas de f(x)=F(x)=G(x)+C

Primitivas elementais
Primitivas elementais son as que se deducen directamente dunha tdboa de derivadas:
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Integracion por partes: fumdx =u - [uv'dx

Utilizase cando, nun produto, unha parte simplificase ao derivala e a outra non se complica
demasiado ao integrala. En ocasions compre aplicar o método varias veces.

Integracion por cambio de variable: J.f(x)dx = jf(u(t))m'(t)dt

O método aplicase cando a segunda integral € mais doada ca primeira 0 que en boa medida
depende do axeitado do cambio de variable que se faga.

Primitivas de funciéns racionais x| k{
Unha funcién racional € un cociente de polinomios. &
Algunhas funcions racionais tefien primitivas inmediatas, ou que se poden %
converter en inmediatas mediante transformacions simples ou cun cambio de g 3
variable sinxelo. /\j :
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, , . . f'(x — .
Caso I: Se o numerador é semellante a derivada do denominador, Q a primitiva sera un

f(x)
: : f'(x)
logaritmo neperiano: Iﬁdx = Ln[f(x)]
X
Caso Il: O denominador pode pofierse como potencia e 0 humerador € a derivada da base

desa potencia. | [fgi—;()]rdx = [F000f6) ] " dx = ﬁ [F) 1" (r 2-1).

Caso Ill: Ao derivar un “arco tanxente” d& unha funcioén racional: [arctg(x)]' = Usamos

1
1+x?
ese resultado para calcular a primitiva das racionais do tipo v a
X
Caso xeral: sempre podemos descompofier calquera fraccion alxébrica en sumas de
fraccions como as dos casos anteriores, polo que poderemos reducir a primitiva de calquera
funcion racional a unha suma de primitivas dos tipos anteriores. Antes de facer a
descomposicién, temos que transformar a fraccion:

1. Facemos que o grao do numerador sexa menor c6 do denominador.
2. Debemos conseguir que o coeficiente do termo de maior grao do denominador sexa 1.
3. O tipo de descomposicion depende de como sexan as raices do denominador, polo que
debemos establecer unha casuistica.
Tipo I: O denominador ten tantas raices diferentes como o0 seu grao. Descomponse
P _ A, A
qx) x-n X=r,
Tipo Il: As raices do denominador son reais multiples. A descomposicién é do tipo:

PO _ A, A A B B,

= + + +
_ 2 ny —r. n,
q6)  x-n  (x-r) (x-r)™ x=& " (x-r,)
Tipo Ill: O denominador ten raices complexas simples. Este caso excede os contidos
deste curso.

da forma: f, ..., I, raices do denominador.
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