Resolucién

de
Problemas
del Bloque
de
Geometra Resolucién de Problemas del Bloque de Geometria
IES O
Caniim Ejercicios de examenes ABAU
Junio 2019
Opcién A
Opcién B
IES O Couto

curso 2019-2020

o0e0

Silvia Fdez. Carballo

INFO I|X|BC‘|L‘J'|[ i{IGHTS
21003143"305368
ek, safecreative.org/work




Resolucién
de
Problemas
del Bloque
de
Geometria

IES O
Couto

Opcién A
Opcién B

Opcién A

Junio 2019. Opcién A
Se pide:

a)

b)

Calcular el dngulo del intervalo [0°,90°] que forman los vectores

7= (5 0)y 7 - (1255, 3)

Obtener la ecuacién implicita del plano que pasa por el punto
x—y+2z =1
y—z = 0

P = (1,-3,0) y es perpendicular a la recta {

Calcular la distancia del punto Q = (1,1,1) al plano
m:—x+y+z+4=0,y el punto simétrico de @ respecto de 7.



Opcidén A
Apartado a)

Sia=/(U,V), setiene 7 -V = ||| V]|cos a

«O>r «Fr «=>»

«E)»
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G Apartado a)
Sia=/(d,V), setiene U -V = ||| V]|cos o

CT V= () (b0 = B2 0
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Apartado a)

Sia=/(d,V), setiene U -V = ||| V]|cos o

30) - (-5 =52

%)

T2

Opcién A
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Apartado a)

Sia= (7 7) setiene W -V =

) \4/5

T V(L1
o | 7| = \/(—2 +
- V= (-2 (

|7|| V| cos a

):

Opcién A
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Apartado a)

Opcién A

Sia=/(d,V), setiene U -V = ||| V]|cos o

Por tanto:

(-5 50) (-3 22, &) =55+ 23 +0

%:1-1-1~cosa = cosa:% = a =60°
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Opcidén A

Apartado b)

e Sea [ el plano buscado. Para que r y I sean perpendiculares, el vector
director de la recta, U}, ha de ser el vector normal al plano.
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B e Sea I el plano buscago. Para que r y I sean perpendiculares, el vector
Opcién B director de la recta, ur, ha de ser el vector normal al plano.

e El vector director de r es:

- =
i J k

w=|1 -1 2|=(-1,1,1)
0 1 -1
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Opcién A

Apartado b)

e Sea [ el plano buscado. Para que r y I sean perpendiculares, el vector
director de la recta, U}, ha de ser el vector normal al plano.

e El vector director de r es:

- =
i J k

w=|1 -1 2|=(-11,1)
0 1 —1

e Para cualquier punto genérico A = (x,y, z) € N se verificara ﬁ 1 4. Es
decir:
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B e Sea I el plano buscago. Para que r y I sean perpendiculares, el vector
Opcién B director de la recta, ur, ha de ser el vector normal al plano.

e El vector director de r es:

i

H
K
= 2

1 = (_17171)

On—\\l
[

-1

e Para cualquier punto genérico A = (x,y, z) € N se verificara ﬁ 1 4. Es
decir:

N:PA- W =0e=N:(x—1,y+3,2) (-1,1,1)=0
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B e Sea I el plano buscago. Para que r y I sean perpendiculares, el vector
Opcién B director de la recta, ur, ha de ser el vector normal al plano.

e El vector director de r es:

- =
i J k

w=|1 -1 2|=(-11,1)
0 1 —1

e Para cualquier punto genérico A = (x,y, z) € N se verificara ﬁ 1 4. Es
decir:

N:PA- W =0e=N:(x—1,y+3,2) (-1,1,1)=0

MN:—x+y+z+4=0
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Opcién A

Apartado c)

PG |

e Se tiene que d(Q, M) = i (con P e,y 7 vector normal a M),

que analiticamente coincide con

qin + gam + qsns + d

siendo Q = (q1,q2,q3) y M : mx+ my +mz+d=0
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Opcién B ‘ﬁ 7|

e Se tiene que d(Q, M) = i (con P e,y 7 vector normal a M),

que analiticamente coincide con

|gim + g2no + ganz + d
d(Q,n) =
Kd

siendo Q = (q1,q2,q3) y M : mx+ my +mz+d=0
e En este caso:
_|-1+1+1+4], 5 5V3
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Junio 2019. Opcién B

Da respuesta a los apartados siguientes:

a) Estudia la posicién relativa de los planos m1 : mx —y +2=0y
o @ 2x 4+ 3y = 0 en funcién del parametro m.

b) Obtén la ecuacién implicita del plano que pasa por A = (0,0,0),
B = (170’1) y C = (051’0)

c) Calcula el punto simétrico del punto P = (1,2,3) con respecto al plano
T —x+z=0



Opcién B

Apartado a)

e El vector normal a My es i} = (m, —1,2)

«O>r «Fr <

it
-

DA
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e El vector normal a My es i} = (m, —1,2)

e El vector normal a [y es m} = (2,3,0)

Opcién B
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Opcién B

Apartado a)

e El vector normal a My es i} = (m, —1,2)

e El vector normal a I, es m5 = (2,3,0)

.ﬁ{_kn2<:>,_%1:2

Como dicha condicién no se satisface para ningin k € R, ambos vectores
nunca son proporcionales, con lo cual, ; y N, son secantes y su

interseccién es una recta V k € R.
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Apartado b)
Para cualquier punto P = (x, y, z) del plano se verificard que ,ﬁ AB y Ac
estaran alineados. Es decir:
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Oreion 8 Apartado b)
Para cualquier punto P = (x, y, z) del plano se verificard que ,ﬁ AB y Ac
estaran alineados. Es decir:

M:[AP,AB,AC] =0 <= N:

o = X

=N

O = N
Il
o
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Opcién B

Apartado b)
Para cualquier punto P = (x, y, z) del plano se verificard que ,ﬁ AB y Ac
estaran alineados. Es decir:

M:[AP,AB,AC] =0 <= N:

o = X

=N

O = N
Il
o

MN:—x+z=0
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Apartado c)
El punto simétrico de P = (1,2,3) es el punto P’ que pertenece a la recta s

perpendicular a I pasando por P. Si Q = s N[l entonces PP’ = 2@
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Opcién B

Apartado c)
El punto simétrico de P = (1,2,3) es el punto P’ que pertenece a la recta s
perpendicular a I pasando por P. Si Q = s N[l entonces PP’ = 2@

@ La recta s tiene por vector director U al vector normal a I, es decir

w = (-1,0,1).
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IES O
Couto El punto simétrico de P = (1,2,3) es el punto P’ que pertenece a la recta s
o perpendicular a I pasando por P. Si Q = s N[l entonces PP’ = 2%
B
Ceccnly @ La recta s tiene por vector director U al vector normal a I, es decir
x=1-—A

. = (—1,0,1). Portanto s: { y =2
z=3+X
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IES O
Couto El punto simétrico de P = (1,2,3) es el punto P’ que pertenece a la recta s
o perpendicular a I pasando por P. Si Q = s N[l entonces PP’ = 2%
B
Ceccnly @ La recta s tiene por vector director U al vector normal a I, es decir
x=1-—A
w =(-1,0,1). Portanto s: { y =2
z=3+4+A

® Sea Q=snNTI



Resolucién
de
Problemas
del Bloque
de
Geometria

IES O
Couto

Opcién A
Opcién B

Apartado c)

Opcién B

El punto simétrico de P = (1,2,3) es el punto P’ que pertenece a la recta s

perpendicular a 1 pasando por P. Si Q = s

N M entonces PP’ = 2%

@ La recta s tiene por vector director U al vector normal a I, es decir

x=1
w = (-1,0,1). Portantos:{ y=2
z=3

® Sea Q=snNTI

RQes = Q=(1-X2,3+)1)
RQelN = —(1-XN)+3+X1=0

- A

+A

} = 2422=0 = A=-1
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Apartado c)

Opcién B

El punto simétrico de P = (1,2,3) es el punto P’ que pertenece a la recta s

perpendicular a 1 pasando por P. Si Q = s

N M entonces PP’ = 2@

@ La recta s tiene por vector director U al vector normal a I, es decir

x=1
w = (-1,0,1). Portantos:{ y=2
z=3

® Sea Q=snNTI

RQes = Q=(1-X2,3+)1)
RQelN = —(1-XN)+3+X1=0

Por tanto, Q = (2,2,2)

- A

+A

} = 2422=0 = A=-1
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Apartado c)

Opcién B

El punto simétrico de P = (1,2,3) es el punto P’ que pertenece a la recta s
—

perpendicular a 1 pasando por P. Si Q = s

@ La recta s tiene por vector director uw

x=1
w = (-1,0,1). Portantos:{ y=2
z=3

® Sea Q=snNTI

RQes = Q=(1-X2,3+)1)
RQelN = —(1-XN)+3+X1=0

Por tanto, Q = (2,2,2)
—
©Si P' = (x.y',7), de PP’ = 2PQ:

N M entonces PP’ = 2@
al vector normal a [, es decir
-

+A

} = 2422=0 = A=-1
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Apartado c)
El punto simétrico de P = (1,2,3) es el punto P’ que pertenece a la recta s
—

perpendicular a I pasando por P. Si Q = s N[l entonces PP’ = 2@

@ La recta s tiene por vector director U al vector normal a I, es decir

x=1-=-X
. = (—1,0,1). Portanto s: { y =2
z=3+X

® Sea Q=snNTI

RQes = Q=(1-X2,3+)1)

QeN = —(1-A)+3+1=0 } = 24+22=0 = A=-1

Por tanto, Q = (2,2,2)
—
©Si P' = (x.y',7), de PP’ = 2PQ:
X —1=2(2-1)

y —2=2(2-2) } = P'=(3,2,0)
Z-3=303-2)
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