
INECUACIONES

DEFINICIÓN

Una  inecuac ión  es  una  des igua ldad  a lgebra ica  en  la  que  sus  dos  m iembros  aparecen  l igados  po r 

uno  de  es tos  s ignos :

< menor que 2x − 1 < 7 

≤ menor o igual que 2x − 1 ≤ 7

> mayor que 2x − 1 > 7

≥ mayor o igual que 2x − 1 ≥ 7

La  so luc ión  de  una  inecuac ión  es  e l  conjunto  de  va lores  de  la  var iab le  que  ver i f i ca  la 

inecuac íón .

Podemos  expresa r  la  so lu c ión  de  la  inecuac ión  med ian te :

Una representac ión  gráf ica .

Un interva lo .

2x  − 1  <  7  

2x  < 8   ⇔  x  <  4  

Soluc ión  x
∈

(-∞,  4)  

CRITERIOS DE EQUIVALENCIA DE INECUACIONES

1.-  S i  a  los  dos  miembros  de  una  inecuac ión  se  les  suma  o  se  les  resta  un 

mismo número ,  l a  inecuac ión  resu l t ante  es  equ iva len te  a  la  dada .

3x  + 4  <  5    ⇔ 3x  + 4  −  4  < 5  − 4    ⇔  3x  <  1  

2.-  S i  a  los  dos  miembros  de  una  inecuac ión  se  les  mult ip l ica  o  d iv ide  por  un 

mismo número  pos i t ivo ,  l a  inecuac ión  resu l t an te  es  equ iva len te  a  la  dada .



2x  < 6 ⇔  x  <  3

3.-S i  a  los  dos  miembros  de  una  inecuac ión  se  les  mult ip l ica  o  d iv ide  por  un 

mismo  número  negat ivo ,  l a  inecuac ión  resu l t ante  cambia  de  sent ido  y  es 

equ iva len te  a  la  dada .

−2x  <  6  ⇔  x  > −3  

INECUACIONES DE 2º GRADO

1º  Obtenemos  las  ra í ces  de  la  ecuac ión  de  segundo  g rado ,  pa ra  e l lo  igua lamos  e l  po l inomio  a 

ce ro .

2º  Represen tamos  las  ra i ces  ob ten idas  en  la  re c ta  rea l .  Tomamos  un  pun to  de  cada 

in te rva lo  en  e l  que  queda  d iv id ida  la  re c ta  y  eva luamos  e l  s igno  en  é l :

3º  Represen tamos  es tos  s ignos  en  la  re c ta  rea l .  E leg imos  la  so lu c ión  t en iendo  en 

cuenta  le  inecuac ión  in i c ia l .

EJEMPLO

1 . -  Cons ide remos  la  inecuac ión:  x 2− 6x + 8 > 0 

Obtenemos  las  ra í ces :  x 2  −  6x  +  8  =  0

Represen tamos  es tos  va lo res  en  la  re c ta  rea l .  Tomamos  un  punto  de  cada  in te rva lo (0 , 

3 ,  5 )  y  eva luamos  e l  s igno  en  cada  in te rva lo :

P(0)  =  0 2  − 6  ·  0  +  8  > 0  

P(3 )  =  3 2  − 6  ·  3  +  8  = 17  −  18  < 0  



P(5)  =  5 2  − 6  ·  5  +  8  = 33  −  30  > 0  

 Represen tamos  es tos  s ignos  en  la  rec ta  rea l .  Eva luamos  e l  s igno  de  la  inecuac ión  >  0 , 

po r  t an to  la  so lu c ión  se  da  en  dos  t ramos:

Soluc ión  = (-∞,  2)  (4 ,  ∞)  

2 . -  Resuelve:  x 2  + 2x +1 ≥ 0

(x  +  1 ) 2  ≥  0

Como un  número  e levado  a l  cuadrado  es  s iempre  pos i t ivo  la  so lu c ión  es  

Solución

x2  + 2x +1 ≥ 0 (x + 1) 2  ≥ 0

x2  + 2x +1 > 0 (x + 1) 2  > 0

x2  + 2x +1 ≤ 0 (x + 1) 2  ≤ 0 x = − 1

x2  + 2x +1 < 0 (x + 1) 2  < 0

x 2  +  x  +1  >  0  

x 2  +  x  +1  =  0

Cuando  no  t iene  ra í ces  rea le s ,  le  damos  a l  po l inomio  cua lqu ie r  va lo r  s i :

E l  s igno  ob ten ido  co inc ide  con  e l  de  la  des igua ldad ,  la  so lu c ión  es  .

x 2  +  2x  +1  ≥ 0



INECUACIONES IRRACIONALES

Las  inecuac iones  rac ionales  se  re sue lven  de  un  modo  s im i la r  a  la s  de  segundo 

grado ,  pe ro  hay  que  tene r  p resen te  que  el  denominador  no  puede ser  cero .  

EJEMPLO

1.-Resuelve la siguiente inecuación

1º  Ha l lamos  las  ra íces  de l  numerador  y  de l  denominador .

x  − 2  =  0   ⇔ x  = 2  

x  − 4  =  0  ⇔  x  =  4  

2º  Representamos  estos  va lores  en  la  recta  rea l ,  ten iendo  en  cuenta  que  las 

ra íces  de l  denominador ,  independientemente  de l  s igno  de  la  des igualdad,  t ienen 

que ser  ab ier tas .

3ºTomamos  un punto  de  cada  interva lo  y  evaluamos  e l  s igno  en  cada  in te rva lo :



4º  La  so luc ión  está  compuesta  por  los  interva los  (o  e l  in t e rva lo )  que  tengan  e l 

mismo s igno  que la  f racc ión  po l inómica .

Soluc ión  = (-∞,  2]  (4 ,  ∞) 

2.- Resuelve 

Pasamos  e l  2  a l  p r imer  m iembro  y  ponemos  a  común  denominado r .

Ha l lamos  las  ra í ces  de l  numerado r  y  de l  denominado r .

−x  +  7  = 0   ⇔  x  =  7  

x  − 2  =  0    ⇔ x  = 2   

Eva luamos  e l  s igno :

Soluc ión  = (-∞,  2)  (7 ,  ∞)  



EJERCICIOS RESUELTOS DE   INECUACIONES  

Resolver las siguientes inecuaciones

1. 

-2x < -2  ⇔  2x > 2 ⇔  x >1

                Solución : 
{ }),1(, ∞∈∈ xRx

 

2. 

            Solución    

3. 



                      Solución    

Resuelve el sistema:

4. 

(x +1) 10 + x ≤ 6 (2x + 1) ⇔ 10x + 10 + x ≤ 12 x + 6 ⇔ 10 x + x – 12x ≤ 6 – 10

−x ≤ − 4  ⇔     x ≥ 4

⇔  ⇔  

4x < 28  ⇔   x< 7

Ahora pasamos a representar  la solución de cada una de las ecuaciones para dar la 
solución del sistema:

     
Solución : [4, 7) 

5. 7x 2  + 21x − 28 < 0   ⇔  
x 2  +3x − 4 < 0 

Buscamos las raices igualando a cero: x 2  +3x − 4 = 0 

Las representamos en la recta real y elegimos un nº  (-6, 0, 3)perteneciente a cada 
uno de los tramos en que queda dividida la recta para ver cual es su signo:



P(−6) = (−6) 2  +3 (−6)− 4 > 0 

P(0) = 0 2  +3 . 0 − 4 < 0 

P(3) = 3 2  +3 . 3 − 4 > 0 

Por tanto la solución es:  (−4, 1) 

6.  -x 2  + 4x - 7 < 0 

x 2 − 4x + 7 = 0 

P(0) = -0 2 + 4 .0 − 7 < 0 

S olución= 

7. 

Resolvemos la ecuación:  4x 2 - 16 = 0

x 2 - 4= 0 ⇔  x 2 = 4  ⇔  x1 = -2,    x 2 = 2.

Las representamos en la recta real

 

P(−3) = 4 • (−3)2 − 16 > 0

P(0) = 4 • 0 2 − 16 < 0 

P(3) = 4 • 3 2 − 16 > 0

Solución: (-∞ , −2 ] [2, +∞) 



8.  x 34 12x+ -64x 3  >0

Como el primer factor es siempre positivo, sólo tendremos que estudiar el signo del 2º 
factor.

P(−17) = (−17) 2 + 12 • 17 − 64 > 0 

P(0) = 02 + 12 • 0 − 64 < 0 

P(5) = 5 2 + 12 • 5 − 64 > 0 

Solución: (-∞, −16] [4, ∞) 

9. x 4 − 25x 2 − 144 < 0

x 4 − 25x 2  − 144 = 0.  Ecuación bicuadrada, hacemos un cambio de variable



Solución:(−4, −3) (−3, 3 ) (3, 4) .

10. x 4  − 16x 2  − 225 ≥ 0 

x 4  − 16x 2  − 225 = 0 

11. (x 2  - 25) • (x 2  + 9) ≥ 0



El segundo factor siempre es positivo y distinto de cero, sólo tenemos que estudiar el 
signo del 1er factor.

(x 2 − 25) ≥ 0

Solución: (-∞, −5] [5, +∞)

12. Resuelve

El binomio elevado al cuadrado es siempre positivo, pero al tener delante el signo 
menos. resultará que el denominador será siempre negativo.

Multiplicando por −1:

Solución (−-∞ , −1] (1, +∞)



13. Resuelve

 

Solución [−2 , −1] (1, 2)

14.

 

 Solución 

15.

 



El numerador siempre es positivo.

El denominador no se puede anular. 

Por lo que la inecuación original será equivalente a:

x 2  − 4 > 0 

(−-∞ , −2) (2, +∞)

16. Halla los valores de k para los que las raíces de la ecuación x2 − 6x + k = 0 sean las 
dos reales y distintas.

El discriminante ha de ser positivo, D= b 2 -4ac > 0

 (−6) 2 - 4k > 0 

36 − 4k > 0 ⇐ ⇒ − 4k > − 36 ⇔  k < 9 

Solución: k 
∈

(−∞, 9) 


