Cuerpos geométricos

PUNTO DE PARTIDA

Alrededor de la Tierra orbitan aproximadamente 5 600 satélites artificiales. Nos ayudan a conocer

los cambios climaticos y la prevision meteoroldgica. Gracias a ellos nos comunicamos y vemos la
television. En la foto aparece uno de ellos. ;Reconoces su forma? Ademas, la propia Tierra es un cuerpo
geomeétrico casi perfecto. ;Sabes qué nombre recibe?

El satélite de la fotografia tiene principalmente forma de cilindro, aunque sus extremos estan formados por
diversos troncos de cono y otros cilindros de diametro menor.

La Tierra es una esfera casi perfecta.

1. Copia estos poliedros e indica sus elementos.

a) b)

Arista

Cara
Cara

) SR | Vértice

G Vértice Arista

2. Cuenta el numero de caras, vértices y aristas de estos poliedros. ;Cumplen la Férmula de Euler?

e Caras: 6 Vértices: 8 Aristas: 12 F.Euler:C+V=A+2—->6+8=12+2=14
e Caras: 5 Vértices: 6 Aristas: 9 F.Euler:C+V=A+2—->5+6=9+2=11

3. Dibuja un prisma recto de base rectangular y un prisma oblicuo de base triangular.

4. (Existe alguna piramide que sea también poliedro regular?

Si, es el tetraedro.
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5. ¢Cual es el minimo numero de aristas de un prisma? ;Y de una piramide?

Los prismas y las piramides que poseen el minimo nimero de aristas son aquellos cuyas bases son tridngulos.

En el caso de los prismas, el nimero minimo de aristas es 9; y, en el de las piramides, 6.

6. Dibuja dos piramides triangulares invertidas unidas por sus bases. ;(Es un poliedro regular?

No es un poliedro regular.

7. Dibuja los cuerpos que se generan al girar las siguientes figuras en torno a los ejes indicados.

a <G> b <> o9 5
!

b) c)

a)

-
-~
~
_ -
-

-~
~
~

Han girado un rectangulo y un triangulo rectangulo para formar el cilindro y el cono, respectivamente.

9. Halla el area de un ortoedro de 9 cm de altura que tiene una base que mide 2 X 3 cm.

Aortoedro=2-(2-3+2-9+3-9)=102 cm?
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10.

11.

12.

14.

Cuerpos geométricos

Una piramide octogonal regular tiene una base que mide 2 m de lado y 2,41 m de apotema. Indica
cual sera el area de esta piramide octogonal si sabemos que la medida de su apotema es de 6 m.

Aoctégono :% = L22'41 =19,28 m? Acara :ﬁ =6 m?

Artotal = AOctégono + 8- Acara = 67,28 m?

Loli pinta joyeros de madera. Hoy ha pintado dos como el de la figura. ;Qué area ha pintado
en total?

10cm

6cm

- 6cm

AJoyero=2'(6'6+6'1O+6'10)=3lzcm2

2-312 =624 cm? — Loli ha pintado un drea de 624 cm?.

Delia trabaja en una fabrica donde hacen latas cilindricas de conservas para alimentacion.
Las latas de tomate tienen un area de 500 cm? y un radio de 5 cm. ;Cual es su altura?

Aciindro = 2T + 2T = 500 — 5071+ 10Tt = 500 — h =% =10,92 cm

T

3. Un orfebre ha realizado un brazalete cilindrico hueco que quiere cubrir de plata por la parte

exterior. El radio del brazalete es de 3,5 cm, y su altura de 4 cm. ;Qué area tiene que cubrir
de plata?

El area que tiene que cubrir de plata es el area lateral del cilindro, es decir:

Aplata = 2Trh — Aplata = 28T1= 87,96 cm?

¢Qué cantidad de recubrimiento antioxidante se necesita para cubrir uno de estos tornillos?

1,5¢cm

1, ACcm
2cm 1cm

10cm

Se obtienen las superficies de cada figura para sumarlas y obtener el area de recubrimiento total:

Acilindro con una base = T2 + 2Trh = TT+ 20T1= 21T1= 65,97 cm?

AHexégono sin circulo interior = —— — T T = 7,06 cm?

Pa__,_2:617
2

ARecténgqus =6-2- 1,5= 18 cm? AHexégono = % = 2.62.1'7 = 10,2 cm?

Artotal = 101,23 cm?
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15. Se quiere pintar esta fuente con botes de pintura que sirven para cubrir 2 m? de superficie.
¢Cuantos botes se necesitan?

Primero se obtiene el drea de cada figura, y después se suman todas para calcular el drea total que se va a pintar.

02806 1+5.05-2=92m?

APrisma octogonal =

Alateral cilindro = 2TT* i -1,5=61T=18,85 m?

N

=11,37m?

’ . . — 2 _
AClrcqu sin octégono central — - 2

0,5-8-0,6
2

Artotal = 39,42 m?

Botes de pintura necesarios: % =19,71

Se necesitan 20 botes.

16. Gloria fabrica velas de cera. Hoy tiene un encargo de 5 velas con forma de piramide y 7 con forma
de prisma. ;Cuanta cera necesita?

2,06
3cm 20 S
. _ 5.6-433 _ 3
El volumen de una vela con forma de prisma es Vprisma = — 15=974,25 cm>.
El volumen de una vela con forma piramidal es Vpiramide = L;Oé : % =103 cm?.

Viotal =5 - 103 + 7 - 974,25 = 7334,75 cm?

17. En una heladeria se venden helados al corte con un grosor de 2 cm. Si la base de la barra de
helado es un rectangulo de 5 X 8 cm, (qué volumen de helado tiene cada corte?

El volumen de helado de un cortees V=5-8-2 =80 cm?®.
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18. Halla el volumen de un cilindro de 0,7 m de alto y 0,4 m de radio.

Vcilindro = 0,416 0,7 = 0,35 m3

19. Calcula el volumen de un cono de altura 8 cm, cuyo radio mide 3 cm.

3-8

Veono = =2411=75,4 cm?

20. Una empresa tiene azlcar almacenado en un silo, que consta de un cilindro y un cono invertido
acoplado a él. El cilindro mide 25 m de altura, y el cono, 3 m. El radio de ambos es de 2 m.
¢Qué volumen de azlcar cabe en el silo?

Vcilindro = 22Tt 25 = 100TT

2
Veono = % =4m

Vsio = 100TT+ 47TT= 104T1= 326,73 m3

21. Localiza en un mapa en qué hemisferios estan estos paises.
a) Espafa. b) Uruguay. C) Vietham.
a) Espaia: hemisferio norte.
b) Uruguay: hemisferio sur.

c) Vietnam: hemisferio norte.

22. Observa el mapa de los husos horarios del margen y determina la diferencia horaria entre
Madrid y México.

La hora en Madrid marca 7 horas mas que en la zona noroeste de México; y 6 horas mas, en la regién sudeste.

23. Busca en un mapa una ciudad que tenga latitud norte y longitud oeste, y otra con latitud sur
y longitud este.

Marrakech (Marruecos):

Latitud: 31° 38’ N Longitud: 8° O
Wellington (Nueva Zelanda):

Latitud: 41° 17’ S Longitud: 174° 47’ E

24. Realiza una busqueda en Internet para conocer las coordenadas geograficas de la localidad en la
que vives.

Respuesta abierta. Por ejemplo, en Tres Cantos la latitud es 40° 36’ 24" N y la longitud es 3° 42’ 24" O.
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25. Determina cudles son las coordenadas geograficas del punto B.

Ecuador

La latitud es 50° Sy la longitud es 30° O.

ACTIVIDADES FINALES

26. Determina cuales de estos cuerpos geométricos son poliedros.

Son poliedros las figuras a), b), y f), porque son aquellas en las que sus caras son poligonos.

27. Dibuja un poliedro que tenga una base que sea:

a) Un cuadrado.
b) Un pentagono.
) Un octdgono.

VY W

28. Dibuja un poliedro que tenga dos bases que sean:

a) Triangulos.
b) Rectangulos.
C) Hexagonos.

a) V b) c)
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29. comprueba que se verifica la Formula de Euler para estos poliedros.

b) d)
a) Caras: 4 Vértices: 4 Aristas: 6 F.Euler:4+4=6+2=8—Si
b) Caras: 6 Vértices: 6 Aristas: 10 F.Euler:6+6=10+2=12 - Si
c) Caras: 6 Vértices: 8 Aristas: 12 F.Euler:6+8=12+2=14 - Si
d) Caras: 5 Vértices: 6 Aristas: 9 F.Euler:5+6=9+2=11—Si

30. Dibuja un poliedro con pentagonos y rectangulos. Después, cuenta sus caras, vértices y aristas.
comprueba que se cumple la Formula de Euler.

e e e -

Caras: 7  Vértices: 10 Aristas: 15 F. Euler: 7+10=15+2 =17 — Si se cumple.

31. Razona si lo siguiente es verdadero o falso.
a) Un poliedro puede tener el mismo numero de vértices y de aristas.
b) Un poliedro puede tener igual numero de caras que de aristas.
€) Un poliedro puede tener el mismo numero de caras y de vértices.
a) Falso, pues si asi fuese, se tendria un poligono, no una figura en el espacio.

Se demuestra con la férmula de Euler: C+V=A+2 — C+n=n+2— C=2 — No existe ningun poliedro con
2 caras.

b) Falso:
C+V=A+2—>n+V=n+2— V=2 Con dos vértices se tiene un segmento, no un poliedro.

c) Verdadero: por ejemplo, el tetraedro tiene 4 caras, 4 vértices y 6 aristas. En general, cualquier piramide tiene
el mismo nimero de caras que de vértices.
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32. Determina cuales de estos poliedros son prismas.

a)

Son prismas las figuras a), b), d), e) y f), porque son aquellas en las que las bases son poligonos iguales paralelos
que estdn unidas por paralelogramos.

33. Clasifica estos prismas y nombra sus principales elementos.

a) i < Vértice b)

: Base Vértice
, Cara lateral
; Arista lateral

T “ Arista lateral

‘ Altura

] Base Cara lateral Arista basica

Arista basica
Es un prisma cuadrangular recto. Es un prisma hexagonal oblicuo.

34. ;Qué poligono es la base de estos prismas?

a) Prisma con nueve caras.
b) Prisma con diez vértices.
¢) Prisma con dieciocho aristas.
a) Sea n el nimero de vértices de una de las bases. Entonces, por ser un prisma, el nimero de vértices es 2n, y el

nuimero total de aristas es 3n. Por tanto, utilizando la formula de Euler:
C+V=A+2—>9+2n=3n+2— n=7— Las bases son dos heptagonos.

b) Sea n el nimero de vértices de una de las bases. Como el nimero de vértices es 10, por ser un prisma se tiene
que V=2n — 10=2n — n =5 — Las bases son dos pentagonos.

c) Sea n el nimero de vértices de una de las bases. Entonces, por ser un prisma, el nimero total de vértices es 2n,
y el nimero de caras es n + 2. Por tanto, utilizando la férmula de Euler:
C+V=A+2—>n+2+2n=18+2 — n =6 — Las bases son dos hexagonos.

35. Determina cuales de estos poliedros son piramides.

Son piramides las figuras a), b) y e), ya que tienen una Unica base y sus caras laterales son triangulos.
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36. Clasifica estas piramides y nombra sus principales elementos.
b)

a)

Vérti Al Vértice
ertice tura Arista lateral — '/
Arista lateral Cara lateral Cara lateral
Apotema <z / Altura
Apotema basica Apotema basica
Apotema Base
Base
Pirdmide triangular recta. Pirdmide hexagonal oblicua.
37. Dibuja y determina cuantas caras, vértices y aristas tienen estas piramides.
a) Una piramide triangular.
b) Una piramide hexagonal.
a) Caras: 4 Vértices: 4 Aristas: 6 b) Caras: 7 Vértices: 7 Aristas: 12

38. ¢Qué poligono es la base de estas piramides?

a) Piramide con siete vértices.
b) Piramide con veinte aristas.
¢) Piramide con ocho caras.

a) La base de la piramide tiene 7 — 1 = 6 vértices — Es un hexagono.

b) Sea n el nUmero de vértices de la base. Por ser una piramide, el nimero total de vértices es igual al nimero
total de caras, que es n + 1. Entonces, utilizando la férmula de Euler:
C+V=A+2—>n+1+n+1=20+2— n=10— La base de la piramide es un decdgono.

c) Sea n el nUmero de vértices de la base. Por ser una pirdmide, como el nimero de caras es igual que el de
vértices, se tieneque C=V=n+1=8 — n=7 — Por tanto, la base es un heptagono.

39. Contesta razonadamente.

W
O

a) ¢cual es el minimo nimero de aristas de una piramide?
b) ¢Cual es el minimo numero de vértices de una piramide?
) ¢Cual es el minimo nimero de caras de una piramide?

En una piramide, V=C =n + 1, donde n es el nimero de vértices de la base. Entonces:

a)C+V=A+2—->n+1+n+1=A+2— A=2n— Como el nimero minimo de vértices necesario para formar
un poligono es n =3, entonces A = 6.

b) y c) Continuando con el razonamiento de la pregunta anterior, se observa que el minimo nimero de vértices
de una piramide es V=4, y por tanto C=4.

Es decir, la pirdmide que tiene el minimo nimero de vértices, aristas y caras es la pirdmide de base triangular.
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40. (Existe alguna piramide cuyas caras laterales sean todas triangulos rectangulos?

Si existe. Una pirdmide triangular con las caras laterales tridangulos rectangulos e isdsceles, colocando
el angulo recto en el vértice de la pirdmide, y la base un tridangulo equildtero.

41. Determina cuales de estas figuras son cuerpos de revolucion.

Son cuerpos de revolucidn las figuras a), b), c) y e), pues se generan al rotar una figura plana sobre un eje.

42. Dibuja los cuerpos que se generan al girar las siguientes figuras en torno a los ejes indicados.

a s b) s 0 >

a)

43. Dibuja el cuerpo que se obtiene al girar un triangulo rectangulo de catetos 4 cm y 7 cm alrededor
del cateto menor.
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44.

45.

46.

47.

48.

49.

50.

51.

Cuerpos geométricos

:Qué cuerpo se obtiene al girar un rectangulo de 8 cm de largo y 6 cm de ancho alrededor de su
lado mas corto?

Se obtiene un cilindro de radio 8 cm y altura 6 cm.

Describe el cuerpo que se obtiene al girar un semicirculo alrededor de su diametro de 4 cm.

Se obtiene una esfera de radio 2 cm.

Obtén el area de un cubo de 5 cm de arista.

Acubo=6-5-5=150 cm?

Halla el area total de un prisma cuadrangular regular de arista basica 5 cmy altura 9 cm.

Aprisma=2+5+-5+4:5-9=230cm?

Halla el area de un prisma regular de altura 12 cm y cuya base es:

a) Un cuadrado de 4 cm de lado.
b) Un cuadrado de 18 cm de perimetro.

a)A=2-4-4+44-4-12=224 cm?
b)/=18:4=4,5cm A=2-45-45+4-4,5-12=256,5cm?

Calcula el area del ortoedro.

16 cm

N

6cm

gcm

Aortoedro =2+ (9-6+9-16 +6 - 16) =588 cm?

Halla el area de un ortoedro cuyas aristas miden:

a) 6cm,9cmy 11cm
b) 4cm,6cmy 13¢cm
C) 5cm,8cmy12cm

a)A=2-(6-9+6-11+9-11)=438cm?
b)A=2-(4-6+4-13+6-13) =308 cm?
c)A=2-(5-8+5-12+8-12)=392 cm?

Obtén el area de un ortoedro de altura 10 cm y cuya base es un rectangulo de 6 X 8 cm.

AOrtoedro=2'(6'8+6'1O+8'10)=376cm2
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Calcula el area de un prisma octogonal regular cuya arista basica mide 2 cm, la apotema basica
mide 2,41 cm y la altura mide 4 cm.

Aprisma = 2 * Agase + 8 - Acara =2 - +8-2-4=102,56 cm?

2.8-2,41
2

Determina la altura de un prisma de base un cuadrado de lado 8 cm, sabiendo que su area mide
345 cm2

Llamando h a la altura del prisma, se tiene que:
Aprisma = 2 'ABase+4'ACara=2'82+4'8'h=345 cm?
128 +32h =345 —»32h =217 - h=6,78 cm

4. icual es el area de esta piramide?

6Ccm

Apirsmide = Asase + 4 - Acara =62+ 4 - 6728 =36+96=132cm?

Calcula el area total de la piramide pentagonal regular cuya apotema mide 23,32 cm, la arista

basica mide 18 cm y la apotema basica mide 12,39 cm.

5~18~12,39+
2

118-23,32

Apirémide = ABase + 5 - Acara = 5 =557,55+1049,4 =1606,95 cm?

56. El area lateral de una piramide recta de base cuadrada regular es 80 cm?, y el perimetro
de la base es 32 cm. Calcula la apotema de la piramide.

El lado de la base mide 32 : 4 =8 cm. Entonces:

Alateral =4 + Acara = 80 — Acara = 20 cm?

8-a,

Acara = 5

=20— 4a,=20— g,=5cm

Determina el area lateral de un prisma hexagonal regular de 14 cm de altura, 250 cm? de area
de la base y apotema de la base 8,5 cm. ;Cual seria el area total del prisma si duplicasemos
su altura?

Es necesario obtener la longitud, /, del lado del hexagono:

6/-8,5

ABase = =250 —/=9,8cm

Y con esta medida se calcula el area lateral:
Alateral =6 - 9,8 - 14 = 823,2 cm?
La superficie total al duplicar la altura sera:

Aprisma = 2 - ABase + Alateral =2 - 250 + 2 - 823,2 =2146,4 cm?
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58. Calcula el area de los cilindros con estas medidas.

a) Radio de la base 3cmyy altura 4 cm.
b) Generatriz 15 cmy diametro de la base 8 cm.
¢) Radio de la base 4 my altura el triple del radio.

a) Acilindro = 2Tl (f' + h) =21t 3 - (3 + 4) =421m=131,95 cm?
b)r= 8= 4cm
2

Acilindro = 2Tt 4 - (4 + 15) = 15211= 477,52 cm?
c)h=4-3=12m
Acilindro = 2TT- 4 - (4 + 12) = 128T1= 402,12 m?

59. considera el desarrollo de este cilindro.
b
Er

a) ¢Qué relacion hay entre la longitud de la circunferencia de la base y el lado mayor del rectangulo?
b) Si el radio del circulo de la base es 5 cm, ;cuanto mide el lado, b, del rectangulo?

a) La longitud de la circunferencia es igual que la longitud del lado mayor del rectangulo.

b)b=21r=21-5=101T=31,42 CcMm

60. considera un rectangulo de 4 cm de ancho y 12 cm de largo. Halla el area del cilindro que se
genera al girar el rectangulo alrededor de:

a) Su ancho.
b) Sulargo.

a) A=2Tr- (r+h) =2m- 12 - (12 + 4) = 38411= 1 206,37 cm?
b)A=2Tr- (r+h)=2T- 4 - (4 + 12) = 128T1= 402,12 cm?

61. Averigua el radio de la base de un cilindro de 14 cm de altura sabiendo que su area lateral
es 281,486 cm?,

Alateral = 2Trh = 281r = 281,486 — r=3,2 cm
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62. Calcula el area de los conos con estas medidas.

a) Altura 10 kmy radio de la base 5 km.
b) Diametro de la base 7 mm y altura 13 mm.
) Altura 28 cmy la mitad de diametro de la base.

a) g =410 4+5? =11,18 km

A=Tr-(r+g) =515+ 11,18) = 254,15 km?
b) r=3,5; g =+/3,5° +13* = 13,46 mm
A=Tr-(r+g)=3,5T(3,5 + 13,46) = 186,48 mm>
c)d=14;r=7;g=m=28,86 cm
A=Tr-(r+g)=7T(7 + 28,86) = 788,6 cm?

63. Dibuja el desarrollo plano de un cono con radio de la base 9 cm y generatriz 55 cm, y calcula
su area.

Acono =TIr - (r +g) =971+ (9 + 55) =1809,56 cm?

64. Halla el area de los conos que se obtienen al girar estos triangulos rectangulos alrededor del eje e.

12cm

8cm
elr4cm e

a)A=Tr- (r+g)=41m- (4 +12)=6411=201,06 cm?
b)A=Tr- (r+g) =81 (8 +11) = 15271= 477,52 cm?

) r=+8-72=387 >A=Tr-(r+g)=3,87T- (3,87 +8) = 144,32 cm?
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65. Obtén el area total de este cuerpo.

: 14.cm
12,5 cm :
2 o 5,663 cm
8,23cm —
Apiramide =5 - Arriangulo = 5 - 8'22.14 =288,05 cm?
Aprisma = Agase + 5 * ARectangulo =%2.5'663 +5-8,23-12,5=630,89 cm?

Arotal = Apiramide + Aprisma = 288,05 + 630,89 = 918,94 cm?

66. Calcula el area total de la figura.

‘SCm

La figura es un octaedro y esta compuesta por 8 triangulos equilateros iguales.

Para poder calcular el drea es necesario obtener la altura de cada uno de los tridngulos.
52=ap2+2,52 > ap = /25-6,25 =4,33 cm

Aoctaedro = 8 * ATriangulo = 8 - # =86,6 cm?

67. ¢cual es el area total de estas figuras?

a) o)
12 cm
L 3cm g
15 cm

a) La superficie de esta figura es equivalente a la de un cubo de lado /=9 cm: A =6 - 92 = 486 cm?

b) AFigura = 5 * Acuadrado + Acilindro — Acuadrado = 4 * Acuadrado + Acilindro = 4 - 122+ 21- 14 - (14 + 15) =3126,97 cm?
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62. Halla el area total de los cuerpos de revolucién que se obtienen al girar las siguientes figuras
planas alrededor del eje que se indica.

Q) ts2cm b) b 0 s
2cm
5cm
4cm 3 CM\
6cm
k cm 7 cm
1cm 1,5¢cm

a) La figura se puede dividir en dos mas simples. Asi, cada triangulo genera un cono:
Acono superior = TIr - (r + g) = 2142 + 4) = 1211= 37,70 cm?
Aconoinferior = TU + (r +g) = T(1 + 3) = 4T1= 12,57 cm?
Atotal = 37,7 + 12,57 = 50,27 cm?
b) La figura se puede dividir en un tridngulo y un rectangulo, que generan un cono y un cilindro, respectivamente:
Acono =TI - (r +g) = 1,5T(1,5 + 2) = 16,49 cm?
Acilindro = 2T - (r + h) =31(1,5 + 6) = 22,511 = 70,69 cm?
Atotal = Acono + Acilindro — 2 + Acirculo = 16,49 + 70,69 — 2 - 1,5211= 73,04 cm?
c) La figura estd formada por dos tridngulos, que generan dos conos:
Acono superior = T+ (r + g) = 3T(3 + 5) = 2411= 75,4 cm?
Aconoinferior = T + (r + g) = 3T(3 + 7) = 3071 = 94,25 cm?

Avotal = Acono superior T Acono inferior — 2 * Acirculo = 75,4 + 94,25 - 1811=113,10 cm?

Calcula el volumen de un cubo de 12 cm de arista.

Vewbo = =123=1728 cm3

Determina el volumen de un ortoedro de dimensiones 7,9y 13 cm.

Vortoedro =7 -9 - 13 =819 cm?

¢cual es el volumen de un prisma pentagonal de 20 cm de altura, 10 cm de arista basica y 6,88 cm
de apotema basica?

5-10-6,88

Vprisma = Agase * h = .20=3440 cm?

Halla el volumen de un prisma cuadrangular regular de 15 cm de altura y 7 cm de arista basica.

Vprisma = Agase * h = 7%-15=735cm?
Calcula el volumen de un prisma pentagonal regular de 17 cm de altura, 9 cm de arista basica
y 6,2 cm de apotema basica.

Vprisma = Agase * h =

%47 =2371,5cm?
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74. Halla el volumen de estas piramides.

a)

3cm 6cm

2
a) V=Bl 3759
3 3

=120 cm?

b) v = A _ 610
3

3

75. Determina el volumen de una piramide de altura 14 cm con un cuadrado de base de perimetro
36 cm.

Con el perimetro se obtiene la longitud del lado del cuadrado, que es 36 : 4 =9 cm. Entonces:

3

2
v LN 9 ;4 =378 cm?

76. Calcula el volumen de una piramide pentagonal regular de arista basica 10,8 cm, apotema basica
7,43 cmy altura de la piramide 8 cm.

~15-108-7,43

V:lAaase'h* -8=534,96 cm?
3 3 2

77. Halla el volumen de una piramide heptagonal regular de altura 17 cm, arista basica de 10 cm
y apotema basica 10,38 cm.

p_1.7:10-1038

base 1= .17 =2058,7 cm?
3 2

V==A

1
3
78. ¢Cudl es el volumen de un cubo de 600 cm? de area?

Llamando / a la longitud del lado del cubo:

Acubo =6/2=600cm? — 2=100 — /=10cm

Veuwbo =13 =10%=1000 cm?

79. calcula el volumen de los cilindros con las medidas siguientes.

a) Altura 14 cmy radio de la base 5 cm.
b) Diametro de la base 12 cmy altura 20 cm.

a) Vcilindro = Asase * h = Tr’h = 2571+ 14 =350T1=1 099,56 cm?

2
b) Vcilindro = Agase - h = Tr’h = TT- [%] -20=72011=2261,95 cm?
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80. Halla el volumen de los siguientes conos.

a) Altura 18 cmy radio de la base 8 cm.
b) Longitud de la circunferencia de la base 44 cmy altura 9 cm.

a) Veono = % Agase - h =% wh =% TT- 82 - 18 = 38471 = 1206,37 cm?

b) Se calcula la longitud del radio de la circunferencia: L =2Tr =44 — r=7 cm

Veono = — - Agase - h =% Trh = % TT-72-9 = 1477= 461,81 cm?

1
3

31. Obtén el volumen del cono que se obtiene al girar el triangulo rectangulo de catetos 6 cmy 13 cm
alrededor del cateto mayor.

Veono = % Asase - h = % wh = % TT- 62 - 13 = 1567T= 490,09 cm?

0
N

. ¢Cual es el volumen de las esferas?

N

4
3
a) Vesfera = % = % Tt [%] =33,51 cm? b) Vesfera = 10

3
= fn-[—] = 523,60 cm®
312

W]

83. Halla el volumen de estas esferas.

a) De radio 6 cm.
b) De diametro 20 cm.

20

3
a) Vestera = % = % T 6% = 904,78 cm® b) Vesters = = 103 = % e [?] =4188,79 cm?

W

84. Calcula el volumen de las siguientes esferas.

a) Esfera de radio 5,2 cm.
b) Esfera de diametro 7,58 cm.
) Esfera cuyo circulo maximo tiene un area de 78,54 cm2,

a) Vesters = %ﬁﬁ - gﬁ.(s,zf = 588,98 cm?

3
b) Vestera = %“r3 = %W[ZTSS] =228,04 cm?
C) Acirculo = wr? =7854 —r= IM —r=5cm
T
Vestera = %‘ﬂf?’ = %TVSa =523,60 cm3
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85. Obtén el radio de una esfera de 73,62 cm? de volumen.

Vesera = % T =73,62—r= s/azﬂ —r=2,6cm
T

86. Determina el volumen de un cilindro de 15 cm de altura y 433,54 cm? de area lateral.

_ 433,54
™

Alateral = 2Trh = 2Tr - 15=433,54 — r —r=4,6cm

Vcilindro = TW?h = TT- 4,6 - 15 = 997,13 cm?

87. Calcula el volumen de un cono de 37,7 cm de longitud de la circunferencia de la base y altura igual
a dos tercios del radio de la base.

Lcircunferencia = 2T = 37,7 —r :% —r=6cm
T

6=4cm

WIN
S
Il

WIN

JEEN

Veono =  T0?h = % TT- 62 - 4 = 150,80 cm?

w

88. El carton de un rollo de papel higiénico tiene un diametro de 4,6 cm y una altura de 9,7 cm.
Calcula las dimensiones de su desarrollo plano.

El desarrollo plano es el de un cilindro sin bases, es decir, es un rectangulo.

Sus dimensiones son:

4,6

Largo: 2TT- 3 =14,45cm Ancho: 9,7 cm

89. Elrodillo de amasar de Laura tiene un radio de 1,8 cmy 24 cm de largo.

a) ¢Qué area cubre en cada vuelta?
b) ¢Cuantas vueltas tiene que dar el rodillo para amasar una pieza circular de radio 9,5 cm?
C) ¢Cuantas vueltas ha dado Laura al rodillo si la superficie cubierta ha sido 5428,6 cm??

a) En cada vuelta cubre un area igual al area lateral del cilindro, es decir:
Alateral = 2Trh = 211+ 1,8 - 24 = 271,43 cm?
b) AMasa =TI = 9,52T|.: 283,53 cm?

Dividiendo, se obtiene el nimero de vueltas que ha dado el rodillo:

283,53 _ 1,045 — Tiene que dar 2 vueltas.
271,43

c) 54286 _ 20 vueltas
271,43
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90. En cierta fabrica de conservas alimenticias utilizan latas con forma cilindrica. Su proveedor le
ofrece estas posibilidades, siendo 0,02 €/cm? el precio del material con que se elaboran las latas.

Tipode lata Radio de labase  Altura

A 12 3
B 10 5
€ 6 12

Razona cual es el tipo de lata que debe emplear la fabrica si quiere envasar la maxima cantidad
posible al menor precio.

Area —Zﬂr(g +h) Volumen =3 wr*h Precio = 0,02 - Area (en €)
| flata (ncm)  (fenem’) |
A 211-12 - (12 +3)=1130,97 T-12%2-3=1357,17 0,02-1130,97 =22,62
B 211-10 - (10 +5) =942,48 T-102-5=1570,8 0,02 -942,48 = 18,85
C 2Tt-6- (6 +12) = 678,58 T-6%-12 =1357,17 0,02 - 678,58 = 13,57

Dividiendo el volumen de la lata entre su precio y comparando:

_2262_ -0 0166 €/m? 1885 _ 012 €/m? 1357

=0,0099 €/m?
1357,17 1570,8 1357,17

En la fabrica deben emplear las latas del tipo C, porque son las que tienen mejor relacion cantidad-precio.

91. calcula el volumen total de una torre ciibica de 10 m de arista que tiene un tejado en forma
piramidal de altura 12 m.

_10%-12

Vpiramide = =400 m3

Veubo = 10 = 1000 m?3
Vrotal = 400 + 1000 = 1400 m3
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SABER HACER

Elaborar facturas

Raimundo tiene una tienda en
la que se confeccionan toldos
y toda clase de articulos

que se elaboran con lona.

En los ultimos dias ha recibido |
un encargo que nunca antes |
habia realizado. Se trata

de confeccionar una carpa
para un circo.

Este es el disefio que

le han dado.

Paredes laterales

Lonas Mundo, S.L.
X-23456789

Avd. de los Pldsticos 3
Poligono Ind. Las Cosas
38083 - Aljameicide

Techo

Cliente

NIF

Direccién

Cantidad Descripcién

l:l m’ Lona
I:I m? Confeccién

Precio unidad

12 €/m’

11€/m’

Base imponible

21% IVA

TOTAL FACTURA

Precio total

a)

Suelo

¢Qué forma tienen
las paredes laterales
de la carpa? (Cuales
son sus medidas?

¢Qué forma tiene

el techo? ¢Qué figuras
son sus caras laterales?
(Cuales son sus medidas?

Sabiendo que el precio de
la lona que se va a utilizar
esde 12€/m?y que

la mano de obra para

su confeccion cuesta

11 €/m2, elabora una
factura como esta

en la que figure el coste
total.
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a) Cada pared lateral es un rectangulo de 4 m de ancho por 5 m de alto.

b) El techo es una pirdmide de base octogonal, donde la arista basica mide 4 m.
Sus caras laterales tienen forma de triangulo isésceles, cuyo lado desigual mide 4 m y su apotema
(altura del tridangulo) tiene una longitud de 5,2 m.

c) Para realizar la factura, hay que calcular el area total de lona que se va a necesitar:
Alateral = 8 - ARecténgulo = 8 - 4 - 5 = 160 m?

4.5

Atecho = Alateral piramide = 8 + Atridngulo = 8 * T'Z =83,2 m? Atotal =160 + 83,2 = 243,2 m?

Precio total por el material: 243,2 - 12 =2918,40 €
Precio total por la mano de obra: 243,2 - 11 =2675,20 €
Base imponible: 2918,4 +2675,2 =5593,60 €

IVA: 21 % de 5593,6 =1174,66 €

Total factura: 5593,6 + 1174,66 =6768,26 €

Lonas Mundo, S.L.
X-23456789

Avd. de los Plasticos 3 12354 30/03/2015
Poligono Ind. Las Cosas
38083 - Aljameicide

Factura n.2 Fecha

Fulgencio Rodriguez

W13 4584323-D

71t Calle del OImo, 2. 7364 - Catacena

Cantidad Descripcién Precio unidad

Precio total

32| m Lona 12 €/m’ 291840 €
32| M Confeccion 11 €/m’ 2675,20€

Base imponible 5593,60 €

21%IVA

TOTAL FACTURA
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