Polinomios. Sucesiones numéricas

PUNTO DE PARTIDA

Las grandes superficies se caracterizan por la variedad de productos que presentan
a sus clientes: articulos de menaje, de perfumeria y limpieza, alimentacion, etcétera.

Las naves de estos grandes comercios en las que se exponen los productos suelen tener forma
rectangular. La relacion entre el largo y el ancho de estas naves es muy variada, pero siempre
intentan que el largo se acerque lo maximo posible al triple del ancho.

Si la nave de una gran superficie tiene 40 m de ancho, ;cual seria la longitud idonea
de su largo? (Y si el ancho fuese x metros?

40 - 3 =120 — Para una nave que mide 40 m de ancho, el largo idéneo es de 120 m.

Si la nave midiera x metros de ancho, la longitud idénea del largo seria 3x.

1. Expresa en lenguaje algebraico.
a) Carmen tiene 5 afios menos que Tofi.
b) En agosto hace el triple de temperatura que en enero.

€) He tardado en llegar al trabajo la cuarta parte del tiempo que tardé ayer.
d) En una carrera de coches participan el doble que el afo pasado y 10 mas.

a) x— 5, con x = edad de Tofii. c) % con x = tiempo que tardé ayer.

b) 3x, con x = temperatura en enero. d) 2x + 10, con x = coches del afio pasado.

2. calcula el valor numérico de las expresiones que has obtenido en la actividad anterior
sabiendo que:
a) Tofi tiene 14 anos.
b) En enero hay 9 °C de temperatura.
) Ayer tardé 40 minutos en llegar al trabajo.
)

d) El afio pasado participaron en la carrera un total de 40 coches.

)
)
a)14-5=9 c)%:m

b)3-9=27 d)2-40+10=90

Comprueba si las siguientes igualdades son identidades, indicando si son numéricas
o0 algebraicas.

(9%}

aSX+1+3x—2=8x—1
bpy3+6—-—2+7=12—-2+5—-1

ol 1 3 1
34 2 12
d)x+i+3x:éx

2
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a) Operando en los dos miembros obtenemos 8x — 1 = 8x — 1 — Es identidad algebraica.

b) Operando en los dos miembros obtenemos 14 = 14 — Es identidad numérica.

c) £+17§:w:i — i:i—> Es identidad numérica.
3 4 2 12 12 12 12
d) W:%H%iéx — No es identidad.

4. Indica si estas igualdades son identidades o ecuaciones. Encuentra los valores de x que
cumplen las ecuaciones.

a) 2x+1=x+3

D2-Xx—N+2=34+x—24+x-1

gL —1=x-3
2

d1+4x=3x+2
a) Es una ecuacién. Solo se cumple para x = 2.
b)2x—2+2=3+x—-2+x—-1— 2x=2x — Es una identidad algebraica.
c) Es una ecuacion. Solo se cumple para x =4.

d) Es una ecuacion. Solo se cumple para x = 1.

5. Indica cuales son los coeficientes de los monomios de cada apartado antes y después de operar.

a)ix+gx C) X + 5x — 2x
3 3
b)zxflx d)-ﬂX*BX‘Fi
5 4 2
1 2 _ 1 2 -
a) =X+=x=X Coeficientes: — y = Coeficiente: 1
3 3 373
b) Zx—l)(:ix Coeficientes: 2 y 1 Coeficiente: 3
5 4 20 5 4 20
c) x+ 5x — 2x = 4x Coeficientes: 1,5y -2 Coeficiente: 4
x 3 - 1 - 3
d)4x—3x+ 7= Ex Coeficientes: 4, -3, 2 Coeficiente: >

6. Resuelve las siguientes operaciones de monomios.

a) 2x%-5x dy —2x-4x
_ 2
b) lx-éx3 e) X
3 3x7
3 —x*
=X f
€ x-3 ) pe
3 3
a) 10x c) Ex e)-3
b) 2x* d) —8x? f) —x?
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7. Reduce los términos que puedas de los polinomios y, después, ordénalos de mayor a menor
grado. Halla su grado y di si tienen término independiente.

A 2X—3x+x+3+23—x2+ 4x
by —x2—x3+2x+2x2—2x— 14
) X—6+4x3+2

a)—x3—x*2+7x+3 Grado =3 Término independiente = 3
b)—x3+x*-14 Grado=3 Término independiente = —14
c)ax®+x-4 Grado =3 Término independiente = —4

8. Halla el valor numeérico de estos polinomios para los valores de x que se indican en cada caso.
a) X} —x?+x—3parax =2
h) 4x3 —2x +7parax = —2
) —x"+2x*—x—9parax =20
d) —5x*+x*+ 5x*+ Tparax =5

a)3 b) —21 c)—9 d) 126

9. Resuelve estas operaciones entre polinomios.
A BP+H23F+3x—6)+ 2 — X2+ 4)
b) (—2x* + 3x* —x2— 1) — 3x* — 6x2+ 5)
C) X (=2X"+ X —2x+ 1)

)5+ x> +3x-2 b) —5x*+3x3+5x2—6 c) =2X"+x% - 2x* + 3

10. Halla el resultado de estas operaciones.
a B+ —6+(—x2+4)—x—2)
D) -0 —2x2+3) + 2 —x+ 1)
C) B —x*+ 1)+ 2x*-(2x — 3)
a) 2x° + 2x b)3x*—2x3+2x+1 c)7x3—7x2+1

11. Resuelve estos cuadrados.

a) (x + 272 C) (3x — 27
by (x — 27 d) (14 2x)?
a)xX’+4x+4 b) x> —4x+4 c)9x*—12x+4 d)4ax*+4x+1

12. Halla el resultado de estas sumas por diferencias.
a) x+5)-(x—5) 0 XxX—3-x+3
b) Bx+ 1)-Bx—1) d) 2—5%-2+ 5%

a)x?—25 b)ox*—1 c)x*-9 d) 4 — 25x?
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13. Di cuales son los términos a,, a, y a, de las siguientes sucesiones.

a) 6;7,8;9,10,:.. €} =1, == =N =T

b) 0,2,4,6,8, ... d) —2 —4,—-8 —16,—32,...
a)a1=6,a3=8,as=11 cJai=-1,a3=-1,a6=-1
b)a1=0,a3=4, a6=10 d)ai=-2,a3=-8, a6 =—64

14. Escribe los seis primeros términos de las sucesiones con término general:

n+4
a)a =3n+2 b) a, =
)4, T

a)a1=5,a2=8,a3=11,as=14,as=17, as = 20

6

6 ? 10
5,

a3=Z=1’a4=§’a5= _,06:
7 9

b)a1= E,az=
3 1 13

15. Calcula el término siguiente a estas sucesiones y su término general.
a) 5,6,7,8,9, ... c) 30,20,10,0, —10, ...
b) 1,2,4,8,16,32, ... d 0,1,1,35 11,21, ..

a)as=10;an=an-1+1
b) a7=64; an=2'0n-1
c)as=-20;an=an-1—10

d) as = 43. El término general viene dado por an=0n-1+ 2an-2,conao=0y a1=1.

16. El coste de la excavacion de un pozo es el siguiente: 50 € por el primer metro excavado, y por
el resto, 10 € mas que por el anterior metro. ; Cuanto costara excavar un pozo de 12 m
de profundidad?

a1=50 an=10+an-1

a2=50+10-1=60;03=50+10-2=70; ..., a12=50+10- 11 =160
50+ 60+ 70+ 80+ 90+ 100+ 110 + 120 + 130 + 140 + 150 + 160 = 1260
El coste total serd de 1260 €.

17. Determina si estas sucesiones son progresiones aritméticas y, si lo son, calcula su término general.
a) 4,56, 7,8, .. 6 4,0,—1,=2, =8 «s
b) 2,4,6,8,10, ... d) 7,2,0,—22,87, ...
a) Es una progresion aritméticacond=1yan=4+(n—1)-1=n+3.
b) Es una progresion aritméticacond=2yan=2+(n—-1)-2=2n.
c) Es una progresién aritméticacond=-1yan=1+(n—1) - (-1)=2—n.

d) No es una progresidn aritmética.
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18. La escalera de mano que utiliza un pintor para trabajar tiene el primer peldafo a 15 cm de altura,
y los siguientes a 25 cm del anterior. Si la escalera tiene 20 peldafos, ;hasta qué altura sube?

Los peldafios de la escalera estan en progresién aritmética, con a1 =15y d = 25.
El término general es a, =15+ (n — 1) - 25 =25n — 15.
La escalera sube hasta la altura determinada por a2, es decir:

020=25-20-15=485cm

19. Determina si estas sucesiones son progresiones geométricas, y si lo son, calcula su término

general.
a) 1,5, 25,125, 625, ... Cc) 3,9, 24,33 —62, ...
by —1, -2, —4,—8,—16, ... dy 4,4,4,4,4, ...

a) Es una progresion geométricaconr=5yap,=1-5""1=5""1
b) Es una progresidn geométricaconr=2yan=-1-2""1=-2""1,
c) No es una progresion geométrica.

d) Es una progresiéon geométricaconr=1yan=4-1""1=4,

20. Una variedad de arbol de crecimiento rapido utilizada para reforestar zonas incendiadas
multiplica su altura por 1,2 cada afo. Si cuando lo plantamos media 0,75 cm, ;qué altura tendra
dentro de 10 afios?

La altura que tiene el arbol cada afio esta en progresion geométrica:
a1=0,75;r=1,2;a,=0,75-1,2""1
La altura que alcanzara el arbol dentro de 10 afios esta determinada por aio:

a10=0,75-(1,2)°=3,87 m

21. Escribe en lenguaje algebraico estas expresiones.

a) Doble de un numero. d) Tercera parte de un nimero.
b) Mitad de un numero. e) Cuadrado de un nimero.
¢) Triple de un nimero.

a) 2x
b) £
)2

c) 3x
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22. Halla el valor numérico de las expresiones algebraicas de la actividad anterior para estos valores.

a) X =24 b) x =18 Q) x=54
a)x=24
2x=48 % =12 3x=72 % =8 x*=576
b) x=18
2x=36 % =9 3x="54 g =6 x*=324
c)x=54
2x =108 % =27 3x =162 % =18 x*=2916

232. EXpresa en lenguaje algebraico.
a) Lacasa de JesUs tiene 45 m? menos gue la de Rosa.
b) Un cuaderno cuesta el triple que un boligrafo.
C) En lareceta dice que la cantidad de harina debe ser dos veces y media la de azlcar.
d) Cantidad de ruedas gue hay en un garaje en el que hay coches y motos.
e) Koji Murofushi lanzo el martillo a = del dltimo clasificado.

a)x—45

b) 3x

c) 2,5x

d) 2x + 4y, con x = nimero de motos e y = nimero de coches.

8X
e) =—
7

24. Calcula el valor numérico de las expresiones de la actividad anterior sabiendo que:
a) La superficie de la casa de Rosa es de 125 m2.
b) El boligrafo cuesta 0,65 €.
c) Enlareceta, la cantidad de azlcar es 125 g.
d) En el garaje hay 5 motos y 18 coches.
e) El ultimo clasificado lanza el martillo a 70,43 m.

a) x —45=125—45 =80 — La casa de Jesus tiene 80 m?.
b)3x=3:0,65=1,95 — El cuaderno cuesta 1,95 €.
c)2,5x=2,5-125=312,5 — La cantidad de harina es 312,5 g.

d)2x+4y=2-5+4-18 =82 — En total hay 82 ruedas.
8x _ 870,43

e
) 7 7

= 80,49 — Koji Murofushi lanzé el martillo a 80,49 m.
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25. Halla el valor numérico de las siguientes expresiones algebraicas para los valores x = 2,y = —3.

a)3x—2y+5 0 X—2-(y+8

b) —x+ 4y —2 d 3—2x+5-(y— 3
a)3-2-2-(-3)+5=17 0)(2-2)-(-3+8)=0
b)-2+4-(-3)-2=-16 d)3-2-2+5-(-3-3)=-31

26. Si —3 es el valor numérico de la expresion 4x + y — 8 para x = —1, ;qué valor ha tomado
la letra y?

4.-(-1)+y-8=-3 - y-12=-3—>y=9

27. Clasifica estas igualdades en identidad o ecuacion.

axt+2=7 d 3x—6=0

D) x +x=2x e) 3x=29

O3 —6=3-(x—2) f 2-x+8=0@8+x-2
a) Ecuacion c) Identidad e) Ecuacion
b) Identidad d) Ecuacién f) Identidad

28. ;Cudles de las siguientes expresiones se cumplen para x = 2?
a) 4x + 8 =16 C) 5-(6—x =10x
by 4 —x=6 d)7+%:3x+2

a)4-2+8=16 — Sise cumple.
b)4-2=2 - 6 — No se cumple.
c)5:-(6-2)=5-4=20;10-2=20— Sise cumple.

d)7+§=8;3-2+2=8—>s|'secump|e.

29. completa en tu cuaderno la expresion —2 - (x + 4) = 4x — ([J) para que sea:
a) Una identidad.
b) Una ecuacion.

Respuesta abierta, por ejemplo:
a) ldentidad: =2 - (x +4) =4x— (8 + 6x) > —2x—8=-2x—8

b) Ecuacion: =2 - (x + 4) = 4x — (—4). En este caso, la solucién es x = -2

30. El valor 5 es solucion de algunas de las siguientes ecuaciones, encuéntralas.

a 14 —x=6 d) 50 — 2x =40
by2b+3=8+0b e) &y —4=1+5y
C)3c+7=1 f 8=z—-3
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a) 14 —5=9 — No es solucion.
b)2-5+3=8+5 — Siessolucion.
c)3:5+7=22— No es solucion.

d) 50 — 2 - 5=40 — Si es solucidn.
e)6:5—4=1+5-5=26— Siessolucién.

f) 5—3 =2 — No es solucidn.

31. (Cuales de las siguientes expresiones son monomios?

a) 6,7x% d 6

p) 9x 15 e) 5x2+ 3

c) X35 f) v7xt
a) Si.

b) No, porque tiene exponente negativo.

c) No, porque no tiene exponente entero.
d) No, porque no tiene parte literal.

e) No, porque es suma de dos monomios.

f) Si.

32. Ccompleta la tabla en tu cuaderno.

Monomio  Coeficiente Grado Variable
X7 9 2 X
7x* 7 4 X
—4y? —4 3 y
t 1 9 t

29

33. Escribe la expresion algebraica que cumpla las caracteristicas que se indican en cada caso.
. . 1
a) Es un monomio y el coeficiente es >

b) Es suma de dos monomios cuyos coeficientes son —3y 7.

) ) . . 2
¢) Es la diferencia de dos monomios cuyos coeficientes son Sy

Respuesta abierta, por ejemplo:

1
_x
a) ;
b) —3x2 + 7x°

2

c) ix?—x3
3
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. Escribe el monomio que corresponde a cada uno de los enunciados.

a) Perimetro de un triangulo equilatero de lado x.

b) Dinero gue se obtiene con x billetes de 5 €.

€) Ruedas totales que tienen x camiones de ocho ruedas.

d) Patas totales en una granja con x vacas.

e) Total que se debe pagar por la compra de x kg de manzanas a 1,40 € cada kilo.

a) 3x b) 5x c) 8x d) 4x e) 1,40x

De los siguientes monomios, identifica los que sean semejantes y calcula su suma.
1 2
3x2 —X? 6x3 5x* =x3
5 3
3x2+%x2:%x2 6x3+§x3:@x3

Halla el resultado de las operaciones en cada caso e indica el coeficiente del monomio resultante.
a X+3Xx—x+2x
b) 5x —x+2x —3x+x

a) 5x — El coeficiente es 5. b) 4x — El coeficiente es 4.

. Indica el coeficiente de los monomios que resultan de estas operaciones.

a) 2x + 9x — (5x — 3X)
b) 6x — 2 (8x — 3x + 7X)
O03-X+2)—4AXx+2-(1—X)

a) 9x — El coeficiente es 9.
b) —18x — El coeficiente es —18.

c) —3x + 8 — No es un monomio.

. Halla el resultado de las operaciones en cada caso.

a) dx + 3y — 7y + 12x + 8x — &y
by 7y +4x — 8y +5x —2x + vy
5y X

4x
Q) =—+2y—=+=
Y A Iy

a) 24x — 10y b) 7x c) 7x—%y

. Indica qué expresiones son polinomios.
a) 2x¢—3x +7
b) 6x* —2x 3 +7x 2 —4x"+9
1 2X — 1
0 =X — 9+ ———
) %] )
1 2X — 1
d) =x* —9x2 + ———
) 3 3x?
a) Si b) No c)Si d) No
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Simplifica los términos semejantes de los siguientes polinomios y ordénalos de mayor
a menor grado.

a) X — 6xX2 4+ 7x5 4 3x2 — 5 4+ 4x¢
b) x* + 3x5 — 3x¢
C) X —4x5+ X — 9% 4+ 1Mx5 + 3x°
a)7xX°+4x°—3x+x-5
b) 3x° — 2x*

c) —8x"+7x°+3x3+x

Calcula el valor numérico de cada polinomio para los valores que se indican.
a) 2x* —3x*—x2+x —2parax =0
b) x¢ +2x° +x* —7x — 2parax =1
Q) —X+X—xX4+x—1parax=2
a)2:0°-3.-0*-0*+0-2=-2
b)16+2-1°+14-7-1-2=-5
c)-27+25-23+2-1=-103

Contesta a estas preguntas:

a) ¢Cual es el valor numerico del polinomio x® + 2x? — 4x + 6 parax = 07?
b) ¢Cual es el valor de x* — 3x — 4 parax = 0?
c) ¢Puedes decir cudl es el valor numeérico de cualquier polinomio para x = 0?

a)6
b) -4

c) El valor numérico de cualquier polinomio para x = 0 es su término independiente.

Averigua el valor de k para que, en el polinomio x* — 3x2® 4+ kx — 1, el valor numérico para x = 2
sea 3.

2-3.2342k-1=3—>k=6

Realiza estas operaciones con polinomios:
a (X+3X+2)+ X —2xX¥—3Xx— 2
b) Ot — 3+ 2x — 3) — (—Xx° + x* + 3x* — 2)
O (28 +3+X— N+ (P-4 +x°—2x+1)
A+ X+ X =20 - —x—x*+ 2
a) x3 —x?
b) x° —6x*+2x—1
c) x> —x

d) —4x" —4xS+ X + XA+ X3+ x> —2x -2
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45. Si sumamos dos polinomios de tercer grado, ;de qué grado es el polinomio resultante?

El polinomio resultante puede ser, como mucho, de tercer grado.

46. Realiza los siguientes productos.
a) W+ 3x+2)-2x
b) (3)(1‘1 — 2X2 + 3X) - (—4x)
C) 33X (=X — 4 + 7X)
d) —4C- @6+ —x+ 1)
a) 2 + 6x% + 4x
b) —12x7 + 8x5 — 12x°
c) —3x% — 12x° + 21x3
d) —16x% — 4x® + 4x* — 4x3

47. Dadas estas expresiones, calcula.
P(X) = —7x*+ 6X2 + 6X+ 5
QX) =3x° —2x2 + 2

R(x) = 3x?

a) PX) + Q0 + R(X)
b) P(x) — Q)

C) PX) - R(X)

d) [PX) — Q)] - R(X
e) [PX) — R(X)] - R(x)
aA) 3 —TX+ 7>+ 6x+7
b) —3x>—7x* +8x*+6x+3
¢) —21x° + 18x* + 183 + 15x7
d) —9x7 — 21x° + 24x* + 18x3 + 9x?

e) —21x% + 9x* + 18x> + 15x2

48. Desarrolla utilizando las igualdades notables.

E—1 1 T .
a) (x+3)

b) (x - 1)?

c) (1-x)?

d) 1-x01+x)

e) (3x-1)?

f) 2x+9)(2x-9)
g) (5x+ 8)(5x - 8)
h) (2x + 3x2)?

T VI 1 I R YA T
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a)x?+6x+9 e)ox*—6x+1

b) x> —2x+1 f) 4x* - 81
c)l-2x+x? g) 25x* — 64

d) 1-x? h) 4x% + 12x3 + 9x*

Desarrolla y simplifica las siguientes expresiones.
a) 5+ @2+ 1P —2x — (x — 17

by (x — 12— +x+1)

c) (5x + 57 — (5x — 5)?

a) 2x* + 8x% + 2x b) —3x c) 100x

Expresa como producto de factores.

a) X2+ 12x + 36 C) 6x8 — éx

b) 4x2 — 20x + 25 d) x*—6x2+9
a) (x + 6)? c)6x- (x'—1)
b) (2x - 5)2 d) (x*-3)

Escribe tres términos mas de las siguientes sucesiones.
a) 56,78,9, ..
b) 30, 20, 10, 0, —10, ...
c) 7,14, 21,28, 35, ..
d) 1,5, 25,125, ...
:Qué criterio de formacion sigue cada una de ellas?
a) 10, 11, 12 — Cada término es el anterior mas 1.
b) —20, —30, —40 — Cada término es el anterior menos 10.
c) 42,49, 56 — Cada término es el anterior mas 7.

d) 625, 3125, 15625 — Cada término es el anterior multiplicado por 5.

Dada la sucesion 1, 8, 27, 64, ...

a) ¢Cual es su sexto término?
b) ¢Y su criterio de formacion?

a)as=6°=216 b) El término general es an = n®.

La sucesion 1, 4, 9, 16, 25, ... tiene por término general a, = n?. Obtén el término general
de las sucesiones.

a) 0,3,8,15, 24, ... c) 4,9 16,25, .

b) 3,6, 11,18, 27, ... d) 16, 25, 36, 49, ...
a)an=n*-1 c) an=(n+1)?
b)an=n2+2 d)an=(n+3)2
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La sucesion 2, 4, 6, 8, 10, ... tiene por término general a, = 2n. Encuentra el término general
de estas sucesiones.

a) —1,1,3,5,7 .. c) —2, —4,—6, —8, .
b) 6,8,10, 12, ... d) 6,12, 18, 24, 30, ...
a)an=2n-3

b) an=2(n+2)
c)an=-2n

d)an:3'2n—’an:6n

Halla los cinco primeros términos de la sucesion cuyo término general es:

a)a =2n d) a,=5—13n

b) a,=(=31*? e a,=n?+3n—2
n+3 A

C) a= f azz-(—)

) n n? ) n 3

a)2,4,6,8,10
b) -27, 81, -243,729, -2 187
7 8

d)2,-1,-4,-7,-10
e)2,8,16, 26,38

Obtén el término general de la siguiente sucesion.

4916 25
1"3"5" 7"
2
El término general viene determinado por &, = (,27: 1)1 .

La sucesion 1, 2, 3, 4, 5, ... tiene por término general a, = n. Halla el término general
de las sucesiones.

a 'I,l.i,i, c) 4,2,3.1.---
2 3 4 2 3 4
b) 3,4,5,6, .. d) 0,1,2,3,4,.
1 n+3
a) g~ b) 8,=n+2 0 8, =72 d) a,=n—1

La sucesion 2, 4, 8, 16, ... tiene por término general a, = 2". Halla el término general
de las sucesiones.

a) 1,3,715, ..
1

1111
b > 73

"6

a) g,=2"-1 b) a,==
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59. Obtén los cinco primeros términos de las siguientes sucesiones recurrentes.

a) a,= 'I,é?2=3,r5in=<31n_2*<§3n_W

b b, =2,b,= 4, b, = 22t

bn—>
C) C1=*1,C2=O,63=1,CH=CH 1+Cn 2+Cn 3
4 d=2d=d_ +n

n
a)ar=1,a2=3,03=-2,a04=5, a5s=-7

b)b1=2,bz=4,b3=2,b4=% bs=_

cJci=-1,c=0,c3=1,¢c2=0,c5=1

d)di=2,dr=4,d3=7,ds=11,ds =16

60. Encuentra la regla de formacioén de las siguientes sucesiones recurrentes.
a) 3,4,7 11,18, 29, ...
b) 1,2 3,6 1,20, ..

a)a1=3,a2=4,an=0Qn-1+0an-25in>3

b)blzl,bzzz,b?,:?),bn:bn—1+bn—2+bn—35in24

41. Halla la diferencia y el término general de las siguientes progresiones aritméticas.

a) 10,7,4,1, ..

b) v2,2v2,3v2,4v2, ..

Q) 7,2 —3 -8, ..

d) 16, 8,0, =8, ...
a)d=-3 an=13-3n c)d=-5 a,=12-5n
b)d=2  an=n2 d)d=-8 an=24-8n

62. En una progresion aritmética a, = 11y a,, = 25. Halla el término general.
agr=01+(12-1)-d—>25=0a1+11d
as=01+(5-1)-d—>11l=a1+4d

Resolviendo el sistema se obtiene que d=2y a1=3. Eltérmino generales:an=2n+1

63. En una progresion aritmética a; = %y a, = %
a) Obténa, yd.
b) Determina el término general.
3)04—03=d—>d=§—1=1; (Ja=(11+(3—1)-1=1—>Cl1=—1
6 2 3 32 6
b)a,="2-1
3 2
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64. Halla el término general de las siguientes progresiones aritméticas.

a) 52 —1,—4, —7 ...
1 3
by — 1, = 2,..
) 2 2
a)d=-3,a1=5—>an=8-3n b)d=%,01=%—>an=g

65. En una progresion aritmeética a,, = 32y la diferencia es 5. Averigua el valor del término a,.

awo=01+(10-1)-5=32 > a1=-13 a»s=-13+(25-1)-5=107

66. En una progresion aritmética a, = 12y a,, = 32. Calcula la diferencia y el término general.
as=01+(8—-1)-d—>12=a1+7d
ar=01+(12-1)-d—>32=a1+11d
Resolviendo el sistema se obtiene que a1 =-23yd=5

El término general es an=5n —28

67. Halla la razén y el término general de las siguientes progresiones geométricas.
a) 3,6,12,24, .. c) 1,—24 —8, .

b) 3,9 2781, .. d) == T

a)r=2,a1=3,a,=3-2""1
b)r=3,a1=3,a,=3-3""1=3"

c) No es progresidon geométrica. Su término general es a, = (—2)" !

1 1 ,I ,] n—1 [,I]N-M
d = _ - = —|—= = |-
Jr=gra=gan=7 [2] 2

62. En una progresion geométrica a, = 4y a, = 3. Obtén el término general y a,.

a 3 3n71 319 319
r=—2=z;an:4‘[—] ;aZO:A-Z =ZTS

69. En una progresion geométrica a, = 6 y a, = 30. Halla a, y el término general.
a=a1-rr—r= \FZO =+5

3 0o
Sir=5 »ai=6- 5 =305 yan=6- 5

Sir= 5 >ai=6- 5 =-305yan=6- 5

70. Cierto término de una progresion geométrica vale 3720087. Si el primer término es 7 y la razén 3,
ia qué término nos referimos?

an=0a1-r""1=7.3""1 3720087 =7 - 3%

n—1=12 — n=13 — Nos referimos al término agis.
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71. Expresa mediante un polinomio el area del triangulo de la figura.

Dibuja el triangulo para x = 1 cm y calcula el valor de su area.
La base es 2 - 3x=6x.

66X X+2
2

3cm

A =3x-(x+2)=3x*+6x

Parax=1—>A=3-12+6-1=9cm?

72. Expresa con un polinomio el area y el perimetro de cada una de las siguientes figuras.

a) X b) X+3
%x+1
X
a)A=x? P=4x
3 3 13 3 7
b)A= x+3 |>x+1=>x*+—x+3 P=2(x+3)+2|>x+1==x+8
) +[4+]4+4+ (+)+[4+]2+

73. Dibuja en tu cuaderno las figuras de la actividad anterior para x = 1y calcula el area en cada caso.

a)A=1-1=1u2 b)A:%1z+%1+3:7

1u 1,75u

lu 4u

74. El cometa Halley visita la Tierra cada 76 afos. En 1986 fue su cuarta visita desde su descubrimiento
por el astronomo Edmund Halley. ;En qué afo lo descubrié?

Las visitas del cometa Halley estan en progresion aritmética.

Para saber el afio del descubrimiento, considerando que es la primera visita, calculamos el primer término.
d=76,a4=1986

ar=01+(4-1)-d—>1986=01+3-76 —> 1758

El cometa Halley fue descubierto en el afio 1758.
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Durante los cuatro primeros meses de su vida un bebé ha ganado cada mes un 20 % de su peso.
Si al nacer pesaba 2900 gramos, ;cual era su peso al final del cuarto mes?

Los valores que toma el peso del bebé cada mes estan en progresién geométrica.
Para averiguar el peso que tenia el bebé al final del cuarto mes, hay que calcular as.

a1=2900,r=1,2;a5s=2900-1,2=6013,44 g

76. Marta quiere hacer todos los ejercicios de matematicas en 10 dias. El primer dia hace 3 ejercicios y
decide hacer cada dia 2 mas que el anterior. Averigua el numero total de ejercicios que debe hacer.

El nimero de ejercicios que realiza Marta cada dia esta en progresidn aritmética.
La diferencia es d = 2, y a1 = 3. Por tanto:
01=3,02=5,03=7,04=9,as=11,a6=13,a7=15,a8=17,a9=19, aio =21

3+5+7+9+11+13+15+17+ 19+ 21 =120 ejercicios.

77. Héctor asciende una montafa y ohserva que la presion atmosférica disminuye con la altura
un 10 % con cada kildbmetro de ascension. ;Qué porcentaje de la presiéon atmosférica al nivel
del mar existira a 6 km de altura?

Los valores que toma la presion atmosférica estan en progresién geométrica.

Consideramos que el primer término de la sucesidn es a1 = presién atmosférica al nivel del mar = P.
El término a2 corresponde a la presion atmosférica al subir 1 km, etcétera.

Calculamos a7:

a1=P,r=1-0,1=09 —ar=P-(0,9)" 1

El porcentaje de la presidon atmosférica a 6 km de altura viene determinado por a7:

a _

a7=P (09" — £ =(0,9)°=05314=53,14 %

El tiempo necesario para que cierta sustancia radiactiva se desintegre, reduciéndose a la mitad
la cantidad inicial, es de 2,5 minutos. De 1600 g de dicha sustancia, ;cuanto quedara transcurridos
25 minutos?

Los valores que toma la cantidad de sustancia que queda tras la desintegracion estdn en progresién geométrica.

Tras 25 minutos se habra reducido a la mitad 22—55 =10 veces. Es decir, buscamos agi1:

.

n-1 10
a1=1600, r= %,an:].GOO' [%] —a11=1600 - [%] =1,5625¢g
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El equipo de natacion sincronizada esta realizando un entrenamiento especifico para aumentar la
capacidad pulmonar. Al comenzar este entrenamiento, Nieves aguantaba 80 segundos sin respirar.
Después de la primera semana podia estar 120 segundos debajo del agua y, tras la segunda, este
tiempo aumento hasta 140 segundos. Si Nieves sigue esa progresion de mejora, ;cuanto aguantara
sin respirar al final de las cinco semanas de entrenamiento?

Los valores que toma el tiempo de mejora estan en progresién geométrica.

Sea an el tiempo que ha mejorado Nieves tras la semana n.
1
r= E; a1=40,02=20,a3=10,a4=5, as=2,5

Al finalizar las 5 semanas de entrenamiento, Nieves aguantara sin respirar debajo del agua:

80+40+20+10+5+2,5=1575s.
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SABER HACER

Contratar una factura de teléfono
Quiero contratar esta tarifa telefénica:

TARIFA MENSUAL internet: 1 GB
8 95 Llamadas: 6 céntimos/minuto
. €/mes

18,15 céntimos establecimiento de llamada

(IVA incluido) sms: 12 céntimos ‘

a) ¢Cuanto cuesta una llamada de 1 minuto? ;Y una llamada de 2 minutos? ;Y una de 3 minutos?

b) ¢El coste de una llamada por minutos es una progresion aritmética o geométrica? Calcula su término
general.

C) ¢Cuél seria el coste de una llamada de 37 minutos?

d) Estaes mifactura del Gltimo mes con la tarifa que tengo ahora contratada. ; Me saldra mas barata
con la nueva tarifa?

! TESCUCHO
ANGELA mobile
MARZ0, 2015
ANGELA GARCIA GARCILASO
CALLE DE LA DERIVADA 7 BAJO 2
, 37037 - ARCOS DE LA CIRCUFERENCIA
TANGENGIA
Nam. de Factura 14D0480506
Titular ANGELA GARCIA GARCILASO
P NIFNIEICIF 0123456780
© Fecha de Emisién 01-Abr-2015
44.42 Fecha de Vencimiento 04-Abr-2015
3 Entidad Bancaria BANCO DE DUDAS
P 1BAN EST7 1234 5678 90 123456°"**
2| 2648
20,17 2081 2147
10
102014 11dowe 12Jdoia ordors ozdois  o3dois
Tus nimeros  Tarifa Importe
655555555 EL CHOLLAZO 2295€
Total Base Imponible 295€
Impuestos (IVA 21,00% s/ 22,95 €) a82€
Total a pagar 21,77 €
LLAMADAS INTERNET
Tipo Duracién  Importe Tipo mB Importe
24 Nacionales 01:3928 11,56 Internet 408 0,00
Total 11,55 El chollazo 9,00
MENSAJES Tom. N
Tipo Importe
30 De Texto (SMS) 2,40
Total 2,40
LO QUE DEBES SABER
Los nimeros méviles actuales, que empiezan por 6, se estan
acabando. Por 50 a ir del 30 de septiembre de 2011, también
podrén empezar por
Oficina de Atencién al Usuario de Telecomunicaciones del M* de
ATENCION AL CLIENTE L": Yuf‘g‘"‘“ 901 33 66 99
ENTRAEN
www.tescucho.com/cliente 48 Cousatin 901,900,100
WWW.TESCUCHO.COM EL coste de establecimiento y llamada dependerd del operador que
5 i ilices.
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a) Hablar 1 minuto cuesta: 18,15 + 6 = 24,15 céntimos.
Hablar 2 minutos cuesta: 18,15 + 2 - 6 = 30,15 céntimos.
Hablar 3 minutos cuesta: 18,15 + 3 - 6 = 36,15 céntimos.
b) El coste de una llamada por minutos es una progresidn aritmética.
an=18,15+6n
c) a37=18,15+ 6 - 37 = 240,15 — El coste de una llamada de 37 minutos serd de 2,40 €.
d) Se han realizado 24 llamadas nacionales, con una duracién total de 1 hora, 39 minutos y 28 segundos.
Se han enviado 30 mensajes de texto.
Se han consumido 408 MB.

24-18,15+6- [60+39+%] +30-12+895=2287,4

Con la nueva tarifa, estos servicios habrian costado 22,87 €.

Con la tarifa vigente se pagaron 27,77 €, es decir, la factura habria sido mas barata con la nueva tarifa.
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