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ANALISE ABAU

MODELO

1.-a) Estuda a continuidade en x = 1 (se é descontinua, clasifica a

descontinuidade) e determina os intervalos de crecemento e

x2

x2-1
b) Dada g(x) = xInx, calcula a ecuacion da recta tanxente 4 grafica
de g(x) que é paralela ao eixe de abscisas.

c) Debuxa a rexidén limitada polas rectasy = x, y = 2x e a parabola y =
x2e calcula a sua area.

2.-a) Enuncia o teorema de Rolle. Dada a funcién f(x) = x?|x| ,
écumpre f(x) as hipdteses do teorema de Rolle no intervalo [—1,1].?
Xustifica a resposta.

b) Dada a funcién g(x) = e*(x? — 4x + c), determina o valor de c
para que g(x) tefa un Unico punto critico. Para ¢ = 5,calcula os
extremos relativos de g(x).

c) Calcula foz jx+_idx

decrecemento da funcién f(x) =

2019

3.- Da resposta aos apartados seguintes:
a) Mediante integracién por partes, demostra que [Inx dx =
xIn(x — 1) + C . Logo, demostra a mesma igualdade mediante

derivacion.
Inx se € (0, e]
b) Se f(x) = { g
) f&) ax + b sex € (e,»)
existir entre os parametros a e b para que f sexa continua e cales tenen
gue ser os seus valores para que f sexa derivable.

c) Calcula a area da rexidon encerrada polo eixe X, a recta x=4 e a gréfica
Inx se € (0, e]

def(x)={£ se x € (e, )

e

di que relacion ten que
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4.- Considérese a funcién f(x) = x%e™*. Pidese:
a) Calcular os limites  lim f(x) e lim f(x).
X—00 X—>—00
b) Determinar intervalos de crecemento e decrecemento, extremos
relativos e puntos de inflexion.
c) Calcular [ f(x)dx.
5.- Da resposta aos apartados seguintes:
a) De entre tdédolos triangulos rectangulos contidos no primeiro
cuadrante que tefien un vértice na orixe, outro sobre a parabola
y =4 — x?, un cateto sobre o eixe X e o outro paralelo ao eixe Y, obtén
os catetos e a hipotenusa daquel cuxa area é maxima.
b) Enuncia os teoremas de Bolzano e de Rolle.
6.- Da resposta aos apartados seguintes:
a) Estuda os intervalos de crecemento e de decrecemento e os
extremos relativos da funcion f(x) = x% Inx.
b) Considérese un triangulo tal que: dous dos seus vértices son a orixe
0(0,0) e o punto P(1,3), un dos seus lados estd sobre o eixe X e outro
sobre a tanxente en P(1,3) a grafica da parabola y = 4 — x2. Pidese
calcular as coordenadas do terceiro vértice, debuxar o triangulo e
calcular, por separado, a area das duas rexidns nas que o triangulo
queda dividido pola parabola y = 4 — x2.

2018
7.- a)Calcula: intervalos de crecemento, decrecemento, mdaximos e
;. x—1
minimos de f(x) = —

b) Debuxa e calcula a drea da rexidn limitada por a parabola
y = x? —4x e arectay=x-4( paraa parabola indica: vértice, puntos
de corte cos eixes de coordenadas e a curvatura).
8.- a) Calcula a e b para que a funcién
e +ax+b ,x<0
fx) =

1, o sexa continua e derivable en x = 0.
= >
. x*+2), x>0
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b) Calcula os vértices do rectangulo de area maxima que se pode
construir, se un dos vértices é o (0,0), outro esta sobre o eixe X, outro
sobre o eixe Y e outro sobre a recta 2x+3y = 8.

c) Calcula f03 xvVx + 1dx.

9.- Enuncia o teorema de Rolle. Calcula a, b, ¢ para que a funcion f(x) =
{sz +ax, x<1
bx+c x=>1
intervalo [0,2] e calcula o punto no que se cumpre o teorema.
b) Debuxa e calcula a area da rexién limitada por a parabola y = x? —
2x e arectay =x.

cumpra as hipoteses do teorema de Rolle no

cos2x+mx?-1

10.- a)Calcula, se existe, o valor de m para que o lim =3
X—

0 sen(x?)

b) Calcula os valores de a, b, c e d para que a funcién f(x) = ax3 +
bx? + cx + d tefia un punto de inflexién no punto (0,5) e a tanxente
a sua grafica no punto (1,1) sexa paralela ao eixe X.

c)Calcula [ vx Inx dx

2017
sen?x—3x>

11.- a)Calcula: lim ——
x—0 e*" —cos2x

b) Deséxase construir unha caixa de base cadrada, con tapa e cunha
capacidade de 80 dm?3. Para a tapa e a superficie lateral quérese utilizar
un material que custa 2€/dm? e para a base outro que custa 3€/dm? .
Calcula as dimensidéns da caixa para que o seu custo sexa minimo .

c) CaIcuIafO1 xIn(1 + x)dx.

ax’>+b, x <3

12.- Calcula os valores a, b para que a funciéonf(x) = {ln(x ~2) x>3

sexa derivable en x =3 e determina o punto no que a tanxente a grafica
de f(x) é paralelad rectax + 3y =0.
b) Se P(x) é un polinomio de terceiro grao, cun punto de inflexidon no

punto (0,5) e un extremo relativo no punto (1,1), calculafo1 P(x)dx.

x+3e%* i) lim x+3e2¥
+e2x’ X—too xX+e2X

13.- a) Calcula: i) lim
X—>—oo X
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b) A derivada dunha funcién f(x), que ten por dominio (0, =), é ' (x)
=1 + Inx. Determina a funcién f(x) tendo en conta que a sua grafica
pasa polo punto (1,4).

c) Determina, se existen, os maximos e minimos relativos de f(x).

x
1+]|x|

14.- Dada a funcién f(x) =

a) Estuda, en x = 0, a continuidade e derivabilidade de f(x).

b) Determina os puntos da grafica de f(x) nos que a recta tanxente é
paralela @ recta x - 4y = 0 e determina as ecuacions desas rectas
tanxentes.

c) CaIcuIaf_Olf(x)dx.

2016

15.- a) Definicién e interpretacidn xeométrica do teorema do valor medio
do calculo diferencial.

b) Calcula os limites seguintes:

x—1 ey 1. X—=In(14+x
i) lim x-In(1+x)

x—=1X—V2—x x—0 xIn(1+x)

16.- A derivada dunha funcion f(x), cuxo dominio é (0, +<°), é
1—Inx

F)=—

a)Determina a funcién f(x) sabendo que a sua grafica pasa polo punto
(1,0).
b) Determina os intervalos de concavidade e convexidade de f(x).

17.- a) Enunciado e interpretacion xeométrica do teorema de Rolle.

b) Sexa f(x) = 2x +§1n(1+x2). Calcula a ecuacion da recta

tanxente a grafica de f(x) no punto correspondente a x=0. Determina,
se existen, os maximos e minimos relativos de f(x).
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ax +2, x<1

18.- Dada a funcién f(x) = {3(x 2 x> 1

a) ¢E f(x) derivable en x=1, para algtn valor de a?

b) Para a=1, calcula a area da rexidn limitada pola grafica de f(x) e o
eixe OX.

19.- a) Definicion e interpretacién xeométrica da derivada dunha funcidn
nun punto.

b) Dunha funcién f(x) sabemos que f (-1)=1 e que a sua funcidn
derivada é

. 2x—1, x <0 ., .
f (x) = {er 2 x> 0CaIcuIa as ecuacions das rectas tanxentes 3

grafica de f(x) nos puntos de abscisa: x = —2 e x = in2

20.- Debuxa e calcula a area da rexion limitada pola grafica da parabola
y=x(x-2) o eixe de abscisas e a recta y=x (Nota: para o debuxo da grafica
da parabola, indica os puntos de corte cos eixes, o vértice e a
concavidade ou convexidade).

2
(x—2)?
simetrias, puntos de corte cos eixes, asintotas, intervalos de
crecemento e decrecemento, maximos e minimos relativos, puntos de

inflexidn e intervalos de concavidade e convexidade.

21.-Debuxa a grifica de f(x)=1+ estudando: dominio,

22.-a) Enuncia o teorema fundamental do cdlculo integral. Calcula a

ecuacion da recta tanxente & gréfica da funcién F(x) = [

punto de abscisax=0.

b) Calcula f01 xIn(1 + x)dx
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2015

23.- Debuxa a grafica de f(x) =% estudando: dominio, simetrias,

puntos de corte cos eixes, asintotas, intervalos de crecemento e
decrecemento, maximos e minimos relativos, puntos de inflexion e
intervalos de concavidade e convexidade.

24.- a) Define primitiva dunha funcién e enuncia a regra de Barrow.

b) Dada a funcién f(x) = ax3 + bx + ¢, determina a, b, c sabendo
que y = 2x+1 é a recta tanxente a grafica de f(x) no punto de abscisa

x=0e que folf(x)dx = 1.

25.- a)Definicién e interpretaciéon xeométrica da derivada dunha funcién
nun punto.

b)Calcula os valores de b, c para que a funcién

In(e + x?2), x<0
x% + bx +c, x>0

fe ={

Sexa derivable en x = 0.

26.- A grafica dunha funcion f(x) pasa pola orixe de coordenadas e a sua
derivada é f'(x) = (2 — x)e3*. Determina a funcién f(x) e calcula os
intervalos de concavidade e convexidade de f(x).

27.-a) Calcula os valores de a e b para que a funcidn f(x) =

{ax2+bx se x <1

21nx+2 sexa derivable en x=1.
sex>1

x2

b) Para os valoresa=-4, b=6, determina os intervalos de crecemento
e decrecemento da f(x).

28.- Debuxa e calcula a drea da rexion limitada polas graficas da parabola
f(x) = 4x — x% e as rectas tanxentes & grafica de f(x) nos puntos
correspondentesax=0e x =2.
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29.- Define derivada dunha funcién nun punto. Interpretacién
xeométrica.

b)Dada a funcion f(x) =2e *(x+ 1) , calcula: intervalos de
crecemento e decrecemento e maximos e minimos relativos de f(x).

. \/4+x—2—§
30.- a)Calcula:lim ———~=
x—0 x

b) Calcula unha primitiva da funcién f(x)= x senx que pase polo punto
(m,0).

2014

31.- a)Define funcién continua nun punto. Que tipo de discontinuidade

ten f(x) =

x2—4
> nos puntos x=0e x=27?
xX“—2x

b) Calcula a ecuacién da recta tanxente & gréfica de f(x) = 2x3 —
6x2 + 1 no seu punto de inflexién.

ex

. In(2x-1)
32.- a)Calcula: lim _
) e2X4+3eX+2

x—-1 xz—\/f
+b

.z ax
33.- a)Dada a funcion f(x) = p—y calcula os valores de a,b,c sabendo

b) Calcula fol

1, ] : . .
que x =-é unha asintota vertical e que y = 5x-6 é a recta tanxente 3

sUa grafica no punto correspondente a x = 1. Para os valores de a,b,c
calculados, posue f(x) mais asintotas?

b) Enuncia o teorema do valor medio do calculo diferencial. Pédese
. . . . 1
aplicar, no intervalo [0,1], este teorema a funcién f(x) = E? En

caso afirmativo calcula o punto ao que fai referencia o teorema.

34.- Debuxa e calcula a area da rexidn limitada pola grafica da parabola
f(x) =—x? e a recta normal & grafica de f(x) no punto

correspondente a x= 1.
cosx—e~%X-2x

35.- a) Calcula : lim -~
x—0 sen‘x
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b) Queremos dividir un fio metalico de 70 metros de lonxitude en tres
partes de maneira que unha delas tefia dobre lonxitude que outra e
ademais que ao construir con cada parte un cadrado, a suma das areas
dos tres cadrados sexa minima. Calcula a lonxitude de cada parte.

36.- a) A segunda derivada da funcién f(x) é £~ (x) = 4e?* — 2x. Ademais
a tanxente a gréfica de f(x) no punto (0,1) é paralela & recta x-y+3=0.
Calcula f(x).

b) Calcula fon/zx sen(2x + m) dx.

mx ,x <1
ax’+bx+1, x>1
a)Calcula os valores de a, b e m para que f(x) sexa derivableenx=1e

37.- Dada a funcién f(x) = {

tefia un extremo relativo en x = 3.
b) Enuncia o teorema do valor medio do cdlculo diferencial.

Para os valoresa=1,b =-6 e m = -4, calcula, se existe, un punto c €
(0,5)tal que a tanxente & grafica de f(x) en x=c sexa paralela ao
segmento que une os puntos (0,0) e (5,-4).

38.- a)Calcula fol ey

b)Enuncia o Teorema fundamental do cdlculo integral.Se F(x) =

x 2 . F(x)
Jo 7574t Calcula lim =
2013

39.- Enuncia o teorema de Bolzano. Ten a ecuacién x3+2x—2=0
algunha solucién no intervalo (0,1)? Ten esta ecuacion mais dunha
solucidn real?.

ax?+bx+1—e%*

b)Calcula os valores de a e b para que }Cl_r)x(l) sen(ed) =1
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40.- a)Calcula os intervalos de crecemento e decrecemento e o0s
intervalos de concavidade e convexidade da funcién f(x) = x3 —
4x% + 4x

b) Debuxa e calcula a drea da rexién limitada pola grafica de f(x) =
x3 — 4x? + 4x e a bisectriz do primeiro cuadrante. ( para o debuxo da
grafica é suficiente utilizar o apartado anterior e calcular os puntos de
corte cos eixes)

41.- Nunha circunferencia de centro O e radio 10cm trazase un diametro
AB e unha corda CD perpendicular a ese diametro. A que distancia do
centro O da circunferencia debe estar a corda CD, para que a diferencia
entre as areas dos triangulos ADC e BCD sexa maxima?.

42.- Enuncia o teorema de Rolle. Determina o valor de a para que sexa
aplicable o teorema de Rolle & funcién f(x) =x3+ax—1, no
intervalo [0,1]. Para este valor de a, calcula un punto ¢ € (0,1) noque
a recta tanxente 4 grafica de f(x) sexa paralela ao eixe OX.

3
b) Calcula [ xzj dx.

X

e%*+1

43.- a)Calcula: lim
X—oco X€

b)Se f(x) é unha funcién continua no intervalo [1,4] tal que
flzf(x)dx =2e fff(x)dx = —4 , cal é o valor de f: 5f(x)dx ?.

Enuncia as propiedades da integral definida que utilices.

44.- Debuxa e calcula a area da rexién limitada pola grafica da parabola
f(x) = —x2 + 9x, e as rectas y= 20 ; x-y+15 = 0.

45.- Calcula o dominio, as asintotas, os intervalos de crecemento e
2x+1

ex?

decrecemento e os maximos e minimos de f(x) =

46.- a)Define primitiva dunha funcién e enuncia a regra de Barrow.

3
b)Calcula f23 x;i dx

X4 —
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